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0*^^»eKiKr.n»hpk 



€ut ix un i, 

feie Vntia^iiifit het^Vt^^imebei, unb o^'tie trscn^ 
eine tti($l (iveng crmci^iic^c ffivraH^ 



. ... 

tfm SRa^eimiiifem )a( ^rdfting vorgelegt 

ttett)^ tieftet, ^octor bct 9)${rcfop^ie^ t ^f^fefT^r ^«t'IMb - 
$iMil»<fnif4aft, unb orbentltd^em a^jlgHe^e bn I» .«kfclU; 
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_ » . . ' ■• 

■ . < • • * ' ! . ♦« f>-' . .... . |i 

i^<iitp(auf9a6en , mft Nre»- Mfung firf) Me niebere föwo^I 

«ifr ^ie Mitfliirti%eii»(iii#/ ^ft MToiAi«»^ i« oriieMr 

3eit für btcfe brrp auftab^n gefunbea ^at: fo fcftp maii^ 

ettt >M 4M ifi^r oft dtnijim «iv i^iRi^aftu« 

»epDin erjlere»; * r ^ 

^em alite({en .^e^^ud)e t)er Geometrie, i\x%Ui6) bemienigen^ 
4» bem ti^tr eine nec^ tarnet uuäfteKv^ette SttUi«^ 
ts^Mn^ m Ml Elementen t>t^ €u!(ibe^, bep ei' 
«em fp grogea Sorcat^e i^on €d^ttr lii^e tin einfisi» 
wHnmf »er A(er ti'e tlit^i eHier timmtk i '\tii4, 
9^er ben^ttr^ait einer hummengUc^.e etmaö ^eiimimee. 

barau^, tt)ci( bcr tief benfenbe Serfaflfcr biefe^SBerfeö ein« 
faj^ bi|^ tif ^f^eii @i(Kc mW ^tk ^^.tiUi^ 
l»»Bte/ «mer bem {Rahmen etitnbf4«en feinem 



• _ _ _ • ' 

fiabf lfm \>a^ ä>cr^äftntß ^in^mituln, bai imifct^cn ^era« 
tm tttib frummoi iium Pbn m 81M(U|I «nf 

©roße obwaltet? — " ' 

€rii (lädiere &tomtttt olfOf twu htm »an figm 
in^cf)te , b^t ®(ift ber ®(rcn9e fe^ Don i^nen je (dnga 
ilic^( gc»i(6etii id^iin eiit|elne mbicä ^UtU^ ge^ 
ftse «nfsabnir ttetvii«? tmot^ "mU baS fle fl(^ bK 
grcp^eit ^erau^ nabmcit, bie ber geometrifcbm 

töertb ö^^t i|t f bag b« €r(le, ber biefeö wagH 
mfflMie ^tä^imtbti, mit femm ttjcucn ertiiib(34<|^ 

I . I. 3ebe trumme Jinie ifl langn^ ali^ bie 
«uabo b.ie i»ifj((>;i]| b(Rf<lAfii £ftbpttiicu« 

IL f&on frummen £.Uictir bie bepbe 
Hü^ 6(itiitt bJ»^I fitib, ig bi€ ttmf(^U,c<r^ 

|«nbe langer, alö bie urafc^loffene. \ . i 
i : HL, fßtnn lr«i«t«ie' unb ti,nt fbene 

5Ud)e bfefelbcit.Scenjen babeo, fo i(l bie <r» 

IV. f&ott {^et> fritiiimtn ^Idc^en, bte be9bre 
nacb.eifiev Seite ju ^or^I finb, i|l bie umfc^lier 
/tiiibrtf ftftff «i* bif 4i«fcfrUff'ette." . : : 

^ena man fc^n unter ben ©ruabfi^en t)c^ (Sttflf« 

<M «äittt bon. )^ .(MfWiig itfmm, Mb fN| gf«m 

.... • , . - 

r >) \Aiiußüm 9t t&om , f««« V* '-JbU^ «all 



^atti; weil 3cber f&f)lU, ba§ bicfer ©oö, fo ftd)er unb^ 
fe. ^. fettt folc^ir ©ajl ju nennen fct^, ber feimn *t>eitc;rett 

c^imete^ fepn, bag bie j@(cQe an ber ©pt^e be^, 

fottbern ()dd>flen^ al^ folcf)e (Sage »erbicnen, auf bie man 
tiNr|it0ft»etfe aitfitiiertram ina^en »id^ i»eU m<in/^ obgleich 
i^re «Cttxife tto4i:lil*e defunb«ii'fl«>r^ l^w jid) bi<fc fcw 
sfttf, jb0ifii(,|)i|t. mixtäfti fetten .«»tr . aucf> in ber ©e« 

^abtf €ine^ m Selbem )u Giften: entweber Jene 

}u rec^efereigeu, ober bie £ef)rfd§e, bie er auf (le dWätU 

(ange noc^ teiiie ttiterflc^e be^ (Sanken ta Mi;; fi^ Ärngfi 
^jfi^vi^ix er0 bie ©rdge einiger einzelner Linien unb 
SIMMiv ^ glictit^e Swifi9«^# 

^ttrc<> |ine überaU anwenbbare 5Ret^obe ^erau^ gebräche 
^tmy^' t^ött t<iuio aUgimein. guieigcn fBett^iU« 
ttiffe aber/ba^ |t9ife^en bm fBM^^vmgtn für bk Sftttir 
tinet iittif; Sl<^*e ober eine^ Ädrperöf ,unb jwifc^en ben 

fo lange war e^ bct^m^t unmdglic^, bie einzig objeceiben# 
tto i»ifrcaffHtl|4lftt SBet»eifiit oik^ tutr #r jene.Slitf« 

*^ *) <9Jött tjergfek^e Ä$er biefen ©eötijf eine« ©runbföM We 
OJe^tragCvia ^incr ^e^rönbctercniDavflellung 



^^m^ »^jfii»^^ mmi 

itt bem ®tWt\^t bec^at^ematif, bem 3etta)tfr ber ^f«^ 
ftobttng .öe^ S)tffere«tial« tM SRiK^rakalciili 
«ttf^c^areett, iiti^ mit biefem fo Merftofii^ti' Cer^ iltniffV 
^cfannt $u niad)cit. Z>te £än§e €iii€r jeben Smie jfi 
/'rdii»+dy*+d«*j »Unr- 3ii(dt ;^tiimr -fiMii' gli^if 

biq bre9 rec^minfcU^- eoerbmaten llkfir Kaum^n^e bl« 
IMm.' Aa imil Me*^ an^eitttinfte «ftr Me liiitl 

Staumbind^ jtt beflrnttiKn^ bie Eingabe $en>i(fcr @[ctc^ttn« 

fnb, bie ^crkjtund feimr nod) beti nur andcfiÜ^r^ 

Uti S^rtbein cme rein atiaIyttf((^i'Berf ic^litn«^) 

vh nisebniifctc) 93:iet Hd)tutt9 ^etutreiac: folc^e, 4K>ffl^ 
A . b€t man eine den^iffe ^unoltii «u^ einer fibfr it(tcf)cn anbc.i:i| 
^,6(0^ baburd) Müm, b<iB man mit i^nen ^ewilfe Seränber 
- fUn^Ctt utijb SO^nbttngl^tt vmimmt, #ef(be bur 

»on bei* Q^atttv ber bejeic^neten ^r^# en gan^ 
/fli^abgdngide Siegel au^gefptoc^en jinb. (So heigt 
, : !• bleXr^, Wie bie Sumtiott (i+x)" au« ber (x+x) 
A^itet wirb, ekiK rein attal9Cif<|^ fikrrMiutta^ Jkilll 
%att cr^' Cx+^)" aiU (i-f«), tn^^ man rnirb^ 
v \ /li^eit gemifTe. Serinbertindcti Mob SS^rbinbütiBen l»oH 
* ' nimmr, bie tint ^gel Angibt/ mU^ m)n ber'fltMr^M 
<&rb6e, bie (i+x) beiei^net, bmi| unab^nato 

To ttfetS Seber, bir SiffvrfiuiAf/ «n b 3nte9nrfre<bBwt<> 

t . » »erfleht bag |.^. ber 2JuÄrii(f / )^ 'dx* + dy* + <Ja^ 
I eine Sunction 6e^ei<1>ne, . bie ft^ au^ ben d^9^^enen )we9 

..: Sunctionen y = fx unb y = fx btirc^ Siegeln herleiten 
Ugt, »elcfie von ber fRattir ber @r6gen,,b^.bie|e.2^iilibrü(fe 
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irirliiL iii tidld'im fch ffifflti MtiHhfc ifiif ftün illiftiriii 

pti ii^tfilft au^f btr m 9e}i>^ttn9 attf Kectificiition^ 

l^l^dd target^^^ (4^n; fo todcm mit einem ^Blaf^H 

'^rfom^qieti fdnnenr geometrifc^ aufgcb'^tf unb blo^ in 
(in{ebie!i;j|J^ii^ Vi^lk,^^ utu tf« 8ia«l9iü Ufim^ 
9^n^ter^fe{(, (etreffe^l^ bie Sntcsratiop $efnn>eiMr 

^Ogemeinflen finb; fo fot^t ^lerau^^ b^g o^^ne erjl fie au($ 
i^i^:,obiecli(M|| Srunlie j^rig |^$4^it<t {it ^i^c ^9 
ijnbei^r £e^rfa$ ä6er bi'e ^u^meffung einzelner Sinten^ 
l^^^en unb Xifiy^f^ fitft% h^ijfß^n to^fbm Ip^uiej in^n» 
hit Sioht iä^t i»{fft^fdt!x^^^^n iBmtifi fteMrtf , baf lct 
b^efpnt^ere immer nur bem aOd^n^^ineren enviefen 

bcfaant geworbeneu Sietoei^e jener- brcp allgemeinen ©dge 

^in^tl nnftttf ^ i e r i s e n 6p j{ c.j^ e be f 0e Of 

; , ^beietc^neU/ ,|Aiqi4ittb dar ni^t afil^^nden. — Ueberbiit 
muß e^ auc6 Stöbern befanm fepn^ bag ftc^ tiefe Slrgeln auf 
; '^,thtefo(4e 2Crt Ai#^e(|ttt laflhi, baß ber ^fi^^ bc^ ^äft< 
. -f nblicb ^(eijiert/ bcu VOtt fpnfl ^ benO^CI^^i 
' ^ 4m^ddi dx; dv^ dz, . ; t^erfndpfr^at^ a^mU^ i^i 
Wihtn werbe/ .^opidl^ «(fb nm*im^ mfl {Wemub 
^ iK^rwetfen / bjiß irtr:iii biifinr Wltfibhiü bfu «igvifr ^ 
. fublt^ fMmOMtiu fliOriMcigeiibt att^nsfiiaifii. ^#i|r9r 

bergU m. gebrauchen ? — 

T ?) Werf f^f j>f^ . ^i^ip.^ fmiim . * C* « ^ 



I 



I 



wr g(9tm»drti«m Stti^mtm m^iM^ m '4t4ämi» 

••' 3* uftterfdjeibe jttcrfl »le »«9^» aufIta»(ir-b(»«t«(Ai 

■M« II0(^ in nnucrcr it bor« 
Jgfrt^te* «Beir«li« suinei^^ Wnüm „e6ft 

««te 8ra«r den%nb «nt«.ortcn, „5B<,rüm bit 

-.^tnft »fe «-Jesrwjrt teirb, yrib m nur bani» üterhö. 
»ff.mrae, »«,« fit/W« 3{i(^it4 >er .6^prbi ''üScWld 
jiÄcate Mv'IÜlt^t-'ÜJer, »tnn fie bie Orbina tm MnIft 
,,wa< imukr ffit ?incra anberitäBmW (ur^fd^neiW!«^ 

^»5 M^mm «ttt/,*a(i i«rfttt,.:to 8Mrfj!d,f «,f 5,« 
W«9< <m.*»etMic(J Jttcine* b« jweofu £)tbwna,f*|, 
»ä^renb b«4tattrf4^«> *«Nf4w 4t» «ög« «1» 

iwlf:,*?^*". ******* «"'"»"d) Äkineö bct 

.^f*«- £>rbnuB3 betrajcn Um, - fiBo ifl nun ba «t* 

y^ ^>i( ^ M -war »oijl ur. 
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3etUf bie ba^ utunbitt^ SCeine für ein abfo(ut<* 

hxi^kx^ "40 \ 'föni>tw nur ' bii ' Öcr&aititig ^««4^^ 

»ic 4y wrf(*»i;ibrti ' g^^e : fi filttgefa* b^c(> a ^ito' 
tpiebecr wie |K>pr^{tt $ foartim «or 999ftt m% (E^otben tii^t 

^bec anberi Linien ; $. 5Ö. ber SSoäcn unb baö' 3ncwment 
iir abfcifii'Äi 'Ijtcm: S&rft^ ajct^Äftnig beir 

ffpn/ Tolflcnber i^c^luß^ Xi^vm 'gleicftao^f bc^ m«^*-' 
Veten 

il^f^ra JanV^borf ein feinet ginteUun^ irt b^^ 
iti ft ttj. SRän^efiti ünb J&cibelbcrg: 1814. ^ tWmeiiite brf 

et du 'oalculiiit^g^i^al, iudtjpcndans de toutc's notions 
ii^ ^^k^^ limites. > Paiif l^ftö^i 

P. II. §. 52^; 532-' ^34 ) «. tt ntvifft; „b e r S5 09 e n 
J^x ttttb t^irt ec^ttt r J5c*+^y* frirb tittif 
ifo Utise t)erfd)ttb«ii/'irj(r ^^l^bi ttö^'^Äli^^l 

**V »•,.»' , i A .*•« 

* » * ' » •» . . • ♦ * » - e, 'f • < > 

- <^ »Ute (irrMft Me ct«MMII»f«l!4A««./t^^j;ti 



''5^=ri+j»'" IWbmc matt ni^t auf tim iit art 



(|[tni| ttjefet . ditffol . bein 93^ r^tnttfTe ber ®Ieid)^ett r% 
l^^f fp^men ^on^^ jnaii.,iittir i^im.e? ttilfc,,j».er|ii mji^ 
ftt ftliflJo iUin M mw^ tiiSL 'l 

!^enef bte mit Sermeibung «Der ^e^riffe t^^ont uncnblic^ 

:0rtttHii tilib ben Sa^lorifc^en te^rfal^'ia^tf eiii^ 

f^jo()e jSHrt Dcrbinben, tok -^.f ^^'vf/f 

%iXf dvtlit, u. mit me^r ober wetiiger figem^itm« 

i^re SttfltiH^t OttArdifli^ |tt ben fogeiiaiittthi 0xttlibf4^ 
len. <be^ Qlrd}imebi.^. $D?an fe^e be^ Iq&tan^k 
7JMW?^.de« foncti^im an^lytiques. Art» 136. ird7* Objtl 
befieiben Le^ons sur le calcul des fonctions. Nouv. 

^.i«^ e fi^ u r ^ ^ 31 r i 9. 8. J^eft z799* v6* 4x9* £^^r 
i^emt er(Ue'< Berfo^ tintt SöütfliÜunt bei 
g^ed^nuns mit berdnberlicfieii (Sti^tn x* fBanb* 



I 
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na^mcii bc^lUrc^titiebc^ butd) bit^mifi^&in ber neue«, 
Uä^ ^ot man ein un^ ^cm onbern if)M SßitfM^t btniob* 

SU4)r itof .(te briifeii. jo^fpnncii, ^biSi.:mii t>aif. 

^ — f r S eirfet f V bcffht für Mi gfitiUfttk 

1813 2c; p. 115. 244. eben Dcnfclbcu ger)if(äbiug, öuf ben, 
Mptt €« e« SiN^er tin fdiser llliUrfiie^ohV iftttf 
jVtt'-'rrgfntlicben ©inn ber ^o()ern 5(nalpfi# 
1803.)^ ^htitfcr flRafim oufiiieilfiH» inmiit iau 
^^knk bf'i ttmf(?>foff€ii« 'tftoler fast <Cr 
StfürKt alle umfc^liegenben fo mug^ed 

„alle ubrt^en, unb cntmcbec nur'ft) tan^ ober 
,^d4 Idriir al^ ttt ttmic^Ioffttie ifi^' ^ M(m 
pep S&c^auptunsctt mW^^* tüt- cine tei^ 
felb^n, n4(mli(^ : „wenn btc umfdHoffene£inie nitS^i 

;,ttttteV ben leiteten eine, bie eJYtt fo rang, 
^'^«oberilioc^ (drier {({, 9dr|^diib#» fiyii^ iii^oSe» 
bing^ jweifeCfiy* ; bAi* <^ 1(1 — ^ ein i 6 e h t ( f d) e r , olfo 
(»ie aKe finalffttfc^n) oue^ auftt^ftc ^äft* *j «m 



« 

tiwfi f t>ie f ^ abfic^tlicfr ober ^ gufoll ir 

^ttg unter ben (enteren eine, bie flicket \ 

• uid)t ein/ in welchem Suf^wmen&angc tec Sorberfal tie* 
^ W^npmB mit Um SlacMf^ #e|ie> ober m* fip 
ein ßbccfaß ba^ <je»cfcn fei)n tnuffiff bm bfr^Serfaffer bep 
^iffan egttKUPfiitta p ©inne scMt^ot. 2)ac^te.cr etma 
„baf »neir alUn eti%tn $lntt iti»if(f^ 

^rtf (6ier alfo unter aSen £mieii, bje eine anbere unu. 

bie^ tffenbar ein irriger, ©ebonte gewefen,, ben er im 93erf. 
tbidt Skid) fclb(i ^jberbftti wie beitn au^ bam ptt Stor« 
ttrfal m&fftd 6e;)9ere^ tt)4rf. Co4 bie atomorflu^eeit 
)H($igan)eti Urtj^Uef <i^f^ £)eutlic^fie ein^ fo Mb 
«tanket wtr wumitf t«§ (*« eubject (b^^ff. 
- K^ejK: ,»wenn bie umfd^Ioffene Sinie nic^t för^^ 
^tttM4 ai(e umfc^lieietibieiL iji;'^; umi Umig^^ 
M)cß fet^, 9)oti thmUnhin§t äkt ii^t ßc^ nie etma< 
SBofire^ ixjbicicenir unb ba^er foUten Urt^eUe, becenjSttb«^ 
|eet f<tie- Vm^d^Uit mWU ber asiffenfc^aft ^ 
titelt aufde(?e(lt mccbt^n». ^ie albern tt>^ren $.93. bie Ur« 
tfftikt ffiemi Jii finem ^Dcrcyeite aiie fi^iiUI 
recftt finbj fo i(l baffelbe gleic^feitigr fo finb 

*9nnf>t fttiitt w^n fc^on aui b^ Umflai^ entnehmen , baf 
Ut fbtwii M aSerfaffer^ fe^(er(»aft feyn mifft $ toeii bie 
iBebiiiSttii»K Mlc^ {tir SBa^r^iit be< Qfa|e< §<m| imirldg« 
lic^ 9e(drt# feaS n4N(ie$ bit »mfcfrloffent £iai^ 
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. mm %m f^. 

• • eilte brtetttettbe SRenge Anbcrcc ©cometer nimmt 6al^ 
fteffAtoeifciib r UM falfd)eii 6a« an« 

gjSEBenn t)on jwct? Einien (e6m fo gldd)cn) btc ttite i 

i^reir fi«iiit(ic^en$ttncteii einer getpiffeii 
„dritten nd^er bie anbete licffff ftf r<mmt 
».fte i^r au* in i^^rcr 2dnge (Me gldcl)e in i^rcm- 
,,3nf)aUe) ndfter;** Co «ütelii (m feiiutt Clemeiik 
ten Oer Waf^eraatlf. 2(c51up. iieipjig. 1793- i.^^>eif- 
9.309.) Sa Stoiir Ott feinen Slttf/ina^gc&abea bec 
©eometrie, fiberfc^t ton f^o^xx, 95<rKii 1806. 15«* 
»70.). 3be (m feittCtt Slttfangöfttunbett ber reU 
11(11 aRatfeniatit Setlttt 1803- f . X^etL §. 9. 158^ 
' 159. aöi.) S^iebaut (in feinem ©runbriffe bec 
reinen 9»at(e*rnei't d. Snfi. 6((»ütden 1809. ©.27?^ 
3870 9)ttiquic(; (in feinen SlnfdnöiJgriinbettlbet 
Se.fttromien tfteore^<f*ett aRat^cmatif. ®iett 
k 95: §. 30^ '861:) tt. nu Sl 6Iei(i^»oJ* ^oete 
«if biefe fo mi%^^Xi^^ falfi^e g3e^auptun9 fd)on Sd<l* 
nev (tinfiMS^gran^e Üer Seomeirie 4t* 
%. 3uf. -X.) attfmerffam öcmac^t ' ; 

^ anbere fageti: „3wei> «inien CwA eben fo jwe? 
ttSldc^^en) fommen einander <in ^So^ngf^ um befio ' 
'^h^ix, \t mehrere 0'^ tntt (^tnanber 

»^gemein ^aben.'^ €0 Flügel (in feinem matM' < 
titattfclfeWaB^tutSitcl^e. i;l5. ati; S>9en 6. 343» 

'/ *): Serßlei«§e ^e.95ep.(i;dae. 0. iofi>^4tjPr'.j; ^ - 



■ 

' Digrt&ed by Google 



;^ w . 

i(9be ^dc^ften^ nur baim aU wo^c «m^iibisiaf t^tfnii^ 
iwn Sinieii obf Stilen« li(rRtt( nac^ einer ^titt 

mtpitftt kint^tinfimgr timn ^ initner nod^ ItM^t «!« 

jRfttnbfjä^e gelten, fonbcm f?Hb w'einic^r fc^r fpdre 
|Si)49^ti)a^c(^<iuu. £ei|n »if lufammciigere^t 
«N^l »e3W(f beffcn , mri „nac^ ei'ncc 

„Seite au M& l" Hcnnt! 5Bie mVIe SBorte ie^arf 
me^t int&tlituH mt bUftijin^i^vx^tQviffUl .^ 
(Iber ber ^ufmcttfamUit ber ©comctcr 6/^f;er entjongm 
|tt fe99 f^^eiQt/ ifi,. bal biefe ^46e äffe nod^ rne^^ auf 
longen , mm e* ficf) um bte Screcft nung ber € u r t) e i 
t> 0 n b 0 p p e 1 1 e r ^ r ü nt m u n g (anb(It* @omo^( bie 
0rtti^fi$e be^ SUf^ebe« M^t^r üurf) bte ed^e^ 
bie man (latt i()rcr t)or3cfd)(a9en pnb .^d^jkriö. auf 
^^ikil anwenbi^aci^ bie,g^l in einer itnb e^ berf^lben 
Cbetie liegen; »eil «üt «tif f»C<^e Knien auc^^ ber Segrif 
bit Slu^biegung nad; einer e^te ^in,, b^ 
m jS^^^t gant, mm^inli^ ttt^in,;. angewqnbt mtf 
ben fann. iRuu gibt e^ ciber befanntlic^ *«uc(> Xinim m 
tebopi>eitec XrAmmongi un^ auc^ bieß 6a^n 4if«e t^ng^ 
bie fid) -beree^nen kffhi tnue. ScT) präge nun äfeben, »ie 
•r bie obigen 6<i$e {u mobifttir^ gebentr> baniit 9t fia^ . 
fftf «iitifil bkn triefrc Sit erj^eilMt - ' ^ 

^ X Sfltt mtt, tt mit tmflreieig beffer gewefen , mnn 
man (latt aOer iencr ©dfte nur.folae^^e j»q>.attfge(leat 
fabm tbärbe: . , , . . • 

I. 3ttr Sectificaeioii.ber Sinjeii ben 6ii|t ba< 

tßtt^&ltnii ^er Sänge iine^ da(| ben. ©efefie 
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19tt 6tctfö»ei't . (Tslficf) t>i«-ö* tWfad) 
^€tt1Mimlt(^^l^itn^ |u feinet &,t1^nt ti^mlM. 
Um ©er^llV*lffr»ei«li-Jt^5rtit f^^^^^ iU 
matt toitti »cttÄ man bea SB^$<ii feUg fa fUit 
«iÄw^ ^I#Wtt »WL : " - 

^ O. Jur €ömp(an«tiott t)cr glÄc^en bm a&nlicijeii 

*<m ©efe$e bereietigfeit itttimmH^%lt4^ 
l»ei«t »iJl^ediiet €»eit4 gif^l^ffen tf!> tum SLl^ 
^ a 1 1 e b i e ff r b e 9 r e n } e n b e n .Cfel it< f tflMttt . It f «i 
.gUxfrditii.iffJC bei @l<ici)^cit fo naf)t, ai^ maa 
i»tU, tDenii nra«. btf fclkü^' l^i». 

nimmt/ aU ta^n *) 

m<^»ui nic^t dcttfn; mbm fte offenbar aai iurantniffi* 
'«<f(|(c« «(snffto ..NfoNn* ^Kt>üjlt 



i(l in btWtn bci;bcn (S(S&en wefentlid). 5>cnn wenn ficft *. 
in eiwa* 2 i n t c irgenbwo eine ^ p i ^ c 6e(tnt>et , fo mxb , 
. , ' flÄ ©ogcn, in bem tiefe epi^e liegt, feiner ee^ne/ 
» ein 23evi)dlini6 f)aben, baö bem Söcr^ÄltnifTe i : i nie/. 
maf^H fo naf^e f6mmt, öI^ man nuv immer witf, oucb ' 
, wenn man ben ^ogen feI6ft noc^ fo Wein annimmt. €iti ^ 
' , ©leic^eö gilt von einer gldc^e, biß (icb nid^t nad) bem ' 
6$efe^e ber ^tetigfeie frümmet/ fonbern an irgenb einer 
©teße in eine 0pi$e ober 0c^(5rfe au^ge^t; wie €r/ ~ 
(lere^ §. tep ber frumn|en ObeiflÄd)e eine^ ^egel^ 
An feinem Ö<beirelpuncte, 8ef^tere« a6er bore, m bic 
frumme ^(ac^e befiei^n mit feiner ®rttiibfU((e fufammeiu « 
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»erben, fc^ott Bcfonnt »orau^fc^crv Unb t^^^^ig ' 
»enn scrabe umgcfc^t; (iatt M ^( 4r4iime^ir4eiir 0ller 

.«äfhi^iimS'maii i^^ U^e>tfmfd)aft(ic(|cn Sortcoee 
Dielme^r bic Üitcf^tigfeit jener cc(l au^ bicfeiu<iWd|c«f ibct» 

8<^r|?iUfe »ometrie mit boOem Sec^te bcc SSdu 
Wiltf. eine« Sirftte « ciiKU(^t fl^wbm fmü.; i: /? ; . : i Jt ^ 

' " r / r'>r: ;[,],. 

fRmbec ttugrucflic^ war man bcj bcr Üuabraeit« 
betmtieti gld<^<#= itntf ^'^in «»tfruiiÄ- bei? 
Äo rper; Sentt bie «etrcife, bic ^i'er (a ©rongc unli 

. »ttbeiie geliefert ^a&en, Vrc^ fi^ tMtitsiilmd liiert ut m 
teii^irW'^irttm* ÄieUtr«*^ «er au^ ber man m\t bief^ 
{I9e|^ ^rolKemen leidster ju eeanbt {am# liigi .bai«lii.»eil 

III enwr )cb<ii e »eneii gUc^^, auc^ tmn 
frumttilinig bcörenjt fe&r leicht tmet) anberege* 
lablinig 5<9rm)tc anscbcn iaffeRf bmn lue eitic tm 
S^efl Wfnmitiiiimdcnf irnk aiTo fbiner iff, fte, 
«»d^renb bie anbere ein @an^e^ borfieOe^ 4>on bem bi^ * 
Ir^li^ililuuge imr tktk iJ^il oii^mac^^ fo baS nitn ieoi 

' gtiJger 1(1 ai^ biefe* €rpnbef man dfo (xoaß immer feiere 
11^ pttitxiftOim ifO urjpb ein fbObmii^tfti für biefe 
iwep öeröblinigen glatten /bep tt)eW)era ftc fcIBjl einau£)cc 
am ^n^alte fo na^e ^thtt^ä^t toejrbe» tiantUf M man 

Ünr tolt (Rimmt man |. SS» liti«; tmft umgefcOHi^m 
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Kittiät Ott f htttn eeitcnMu^e fo lUin »erben fanttf 
old num ttuc immer toid^t mb btxcdiiuu man hU 

terfc^teb fo flein, al^ man xoiü, |u mcrben mmag: fi 
(ot man an bicfor 6rftSe innleie^ ^en ^ffnil^ectt 3nM( '? 

»er fturamlfnJg 6e jrertjeen gliche. ^ €m ©kict^e^ Idf t flt^ 

»eber fflbfi £^ei(e tH)n geraben Etnun ober m)tt 
^ ftllto^9lAi^^6eiMd^(c#y iTK^ 4n bdgbiAai lorkge «Met; 
ben Wnnem J^ier alfo i(l bU SRet^obc bcr @ren4ei| \ 
, 9it<M anwmbbaty fonbetn man mu| .<men goni anbert 

' i^en onb geraben finien ober ebenen SUkften iuSMidfuiit 

: 'X>ei$^:i9fmi i»ir ond^ fi^mr *a| bfe neitefic SSi^ 
fl^obe bet Auabratut unb €übtcun9 beffer ali bte bec 
SUdificaeien ttnb^^.Somi^nirnng fey^ fo f Aifi<n< mir fcHf 
9l({(^n>b^( nid^ fttt fe^ferfire^, nic^e ifSr totiffrii» 
ft^af tlic^ erfidren. £)cnn ein geringem Siac^benfen lei'di^ 
M |tt bcneifenbm fBteftr^iM na^ Mps» iOetf|obe«|k9 
©renken feine^e^^, fov »(e bep eine« «b< wiffcttfcftaO» 
Ik^ Seweife gefd^e^n mng r aui^ , bm ^t^fiffm , 
SffiflMetbii^ ifniMm i nur an« . «eiolüni | a f 4 C I:^ g 
|«riW9 dejogenen S^ebenbegrtffcn Cpor fOifiii 

fe^eUf bag jene nm ten Xret^ beli^fttbefien« nnb ii| i^ 
^ ii^fd)riebeoe)i^ reftulärcji Sielecfe Jbin irnibli^fer^^ende^ 
fin dan$ frembareiftfi' Gedenfldttb^ M * 

' i(ir«n>f0nbemiiMfi^;Si^ 
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Jlia, ttjric^ ble Slu^nifflnid riumüd^r @egcnf!int^€ betreff . 

b 

^< ■ ***** ••-• -t# 

ü miMBr M»<r< ai«tb||( .^BÜ ^ ^AftfaM« 

. > . ■>.' ■' , •- -, iifci.i 

H^ Scfc^affm^cU tiefer (Ktt^obe f» fc^P» «(< mt^lic^r 

l^in in anrnoitung auf <iiicB elnielttcn %all «(g(fif}t 
mMxm^i- n^tnunt» nat^iic^enbe atb^iaaM^igg fit ja - 

(dt Mbtxu- wtm S5<0fiffttt totßeBitii «mi:I>,, •• .. . ...irr: 

fip olfo ^ic Sdn^e tinet Unit )u 5ere(^nett| 

ninUHt^ SdorMttatenfpfUm iit dnitfepftnc mit 
fki^licl^ ifU £>ie ^(debc|[ie @(e(d)im9 für t>i^ Grumme 
tit y^^tfd }|mit.«fe {»(uilMibc Singe M^0b|M^' , 

jur abf^ifli X ge^iJrtf =Fx. 3ntemr x un| 

;• . «. . . 

• • • -. i 



I 



M 4&er^m attfciifea^ttcfi^ Jx.fic^* «im bie^9}0» 

tttib x4*4k Itegcii: f6 folgt, Dag aucft bie SttiictioK 

F (x+^x)-~Fx t>on l>cn SBci;t^en abfange, tücId)C 

ntc^t att6cr(iaI6 x ünb ttegcn; ober, eben fo 

btel i'fl, tag F (x+^x)— Fx bloö burc^ bi'e pm^ bc* 
fhtat^ 99 f f (x-^Tm/x") ^iht/^ fmk- man fk 
jtbcn gcbentbaren ecf)tea fötnö), o unb i tintderec^netf 
fefeft aber tiotft ibcitcr # ibMii nHMi tur0 Sliiiia^ine emct 
ftmn ^bfciffenlime , 6te mit bcr erf!eh pciraßeC Uixft, oCfe 
:ir ein gUt^i gjc^ge^ Qlficl d.Mcidiifliert 
toi^mb bte X ungeinbort Heibeii: (6 barf flc^ aitmt^li 
in bcr S}efc^affen()eit bcr gunctiofi Fx, mit&m auc^ ber 
F<^4?^j|}^ Fx jiüaMr 4«beni; MiilfMt i|i>4 ^oiui tiu 
»fr bemfelbea x baffelbe 9oden(!ucf ge^i^rt j^ii'crau^ 
CTyttt ffa ^Bb ag ju r iStf wwmaa bergim(tiMif.(x«4yx;-^ic^ 
nic^t fiitind bic abfohtte ^r^ge bft SBert^e ti^t^id fr9r 
^ U-|-iu^j(^ annimmt, »tan man fnr m aOe $e#. 
bmtNrai c4t«^ fiMh^e , famint o mi i , fe^et ; fimbfm^ 

bag ^iqu bic Möge Singabc bc« !®cr(^e^ ber ©iffcrcn» 
|t Ii i* (iH^ nulx) ^ d ^nrcic^t* ^u^tt^m m am beyi 
iKrfd^itbcnen SBcrt^ bon i/x., bit 6rdge x tmb mithin 
^ bic @rf^gc y al^. bcjftanj^ig;^ fo iß nm^ ccianbt/ bie, 
toiOfiirli^ tni^. 
fo nac^ iu fagen, bag bic gunction F (x + ^x)— Fx b(o^ 

b^i( bir iSiiimtiitiSim ffiertle beünrimNK f(^^ ttodfft^ 
»clc^c f (x+mi^>— fx gibt, t»mn man fär m jebcn 

giebedfbarcn eckten Sirm^ # ^lubit o lUtb 1/ 'f^d. iScaü' 
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- (iiMtc^ iit' t^n me^reteti Surt>cn ber Snt^ac^^ 
icr' Ölwtif« ^^±^^^^ fat b«(4 Ii«!« 9W<» 

SDgeiiffude it) .biffcn J^oicn emanber d(>nUc^ fcyttf uitbi 
ttt^ jU^t Ml ^ aie^nli^ie ifi emeMKc^, iog anci 

bie fidngett bicft?,S3(^cn(!ucfe =F(x+^x)— böon 

1^ äi€niB. ein «hi4e< 83^ft<N8 ^ft* m « 

i* •• , * * ■ ' . ' 

für m in ifyt [eben ^ebentbareu eckten IDmc^/' jbromt o 
mb i/jrW b'enn f» lange nitif bte Ireffteitnl^er^i 
die ttot)(rdnbert bleiben ^ fo bleibt (nacf) bem fö eien^^« 

jcigtc») anc^ bie «röge ^^."^f; biefelbi. j pif^ 

fh^ nnd!^ immer bcr abfpluee SBere^ bon .^x, ix, Fx u. ^ 
1^ Albere. 2)n aOe bUfe 9e(ais|>tmisen gelten^ fei Hein ; 
man «tc^ ^x annehmen nm; nnb ta in btefem Saffe t>ef^ . 

t » 

. ^ * Digitized by Google 
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<I£k 



J^ie .Qlei^pB . nrgenb , andere Siaifr ttnb ifix. f^ 
• t4tt^* ^60 iiic^ bc^cic^nm Fx «sc SDhee teil 

iX^tX^ %.tr l^flcri t)on £inien nd^mltc^ ; unb .ba bcfannfi; 

114 bie «ante Jttofitf ; ftiict Sinie/ olfe 4itt(^ bic saune 

berfelben bittd) i^re @Ieic^und bcflimmt wirb: fo gibt 
' t< .aif<( <l^(;^»eif4 urdcnb^ leiii alcubtoii)aibc^ .@efj^ 

mi4 Um ^ iiilfe jtnitti bie Suncäoiieii Fx imb 0k mi« 
- benSundionin unb^^x ab^deim berbc^ f(^nntn. 

^cwiefenoo. aber ii^erbm bie^ncttbiiitt-^— uni^ dT ^*^* 
bttr((> ^if Sß(rt^e bc|lim;n(, t9cld)e bie $ttnaionm 

t ^ ».ii«; * «8 .» t«. 

IQS<f0<>ffien|!Ktt ^atii unt> gar unäb^nsi|| |int». Sa nmi 

' r£-»tti> -K^. ^^n. »ac*. tmcrtty fe. unb 9^ 

^abgekim.finb: fo folg^, bag auc^ bia Sefümnmns bet 
. ^ au« bemSBm^e bon^, ttttbbieS5c(Kmmunfl ber^ 
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»ie — ani -ir jufaramcnflcfcftt fepit '^afifeti 



SSatQ al(0 isitnh einen beßimmceir Sm^ ton x/ ter 

' ' dfx d ' ' * * * ' 

%« ... IIA .»iwm ». • . : v| « 

" dFx 

aljb 0e»ig oiu^ ße fetifT; h. mug cbr» fo du< 

Htx *^'**34fec V dq&x 

ti»b nun y=g>x bie felef^utig für eine 9 e t^b e Knie 
teuten; fo totfen toir unb mit(^in auc^ finben# 

tob ^Mir<» itN^ 8^ dne iftM^ tM^ 

• , ♦ » . , AX » • • 

MäRMt« Soniwf ffo'IÜ san0( ein« £fiife i^oa; dnfä^ei^ 



^ «1 a 



Spaßen , teiner ben .@;unbf($gen M Slrc^tmebe^ .d^niid^civ 
ti|^ utec^npi ferner ^$6^attitf(e|tmjt »dit foii^ 9n 

Mmt/ bog fte nlc^t detoif früher erwei^Uc^ ndrcr 
fjftef.^iuitiif wie^ ^ie gangen aa.^et e^ aiij»; 1,^5 
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mfn, mn>iiitM^ 2ii|ten! bereit^ bmc^tt fasiv 
K^q(,^(iU', die ntau arä^er«il< an(tt(t/ trtoiefm »(tftes 

Jim w|i tRi|i|ii«; is, NcSONMitw« fEttft s^av. ttidtfi 

. ■ ■ ■ , ■ . . ■ 

,60 ^toe iilfo tcfer fe^ tinett i^liulfiitn Sc^riff 
ton ber ^ct^obe erhalten ^ bie ^(er jum erf!en ^af)k ani 
£14^ t(ittr ttab bie n i<^>< iHiMi < m f ^ie bi^cy dcome« 
ttifc^eii Se^enft jube, bit auf bem bbfcr Itt« 
^ ^onblung genannt ßnb/ fonbetn aud) fonfl nocft anmn^ 
hin Üftti 1»U bttiiQ fetb^ ^ xa ein l&eyf|Nc( i^rer Sn« 
toenbung auf bic CQiedH^nif f>oxtimmt, unb {mep mic^# 

bärget^« mxUn üitßHu, fHmitM^ Mm crnkfiMr 

. & mb^t nun SRIemanb bte tfcinc CQ?ü^e fc^eucn, bie 
n «moenbrn mnir um 04» mit biefcc 9le|^obe# nqb mit 
ben übrigen neuen Gegriffen , bie nnf in biefer älb^anbtung 
geUdeniKitli^ »ortroflenr genauer betimne {u mii4ea/ unb 
IUI ettabe (tt revnr itn ben 0en^ ober Itowert^ btt^ 
^iben ein ftrilnbnc()e^ Urt^ |U fätten! ^iQC au<b ^i* 
itt, Ua «in ge^r^t^ atn^bttifen «oti bet Stid^itgfeji nt« 
ferer Stnftc^ten uberieudt, nac^ feinen Triften beitragen» 
Hm fie |tt einer «Ogemeiiiett tlnerfotiiMm§ |ui bringe«! 
mm N< 9nb^({ «Ami Cntbe^f un« btirc^ ben gebopi^If 

Ii . . ^* . , 

' * • ." 

' • ./^' '« 



— xxty .rr 

Stm^ |tt finden r tHiMe^ kn U^^t ^nfaV; m Ifhr 
gnfflea aim^nl ^oten; |at b<tdC0iti tHe Sl^cäna^me alt 
$fi!^tBct*rcitmis unk Slni^ciMdttiig ctoäc^ tioii (ttcm Mi 

(erarj^emad^ten fntt^ccfung ein um fo utiitoe^ficiittderel 

tl^Uit httftWtn iM tw^ tili iiR|h^ dla^MlV 

Irefnms MmiMiiicit*N^ 

. • '. • ' ^ ■ . * *i' j r *''< \ ' ' t 



• • f. r 



* 1> 



r • • 
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mimt ftd) öftere t>tt %aU, ba$ .man i>t« tiitcr-aii fU^ 
ntfd) unbetaniiUiii.gttiittj«»vF::(xty, 
htA tpoi^^ M pMttiaWit 9tHti:milb Ktmmm 
^ui8r «iKl^' ilod^ fo Rtine Söcrt^e i>er:8BurjcIii x, y, . . . . 
Wog Dott ben JHJ cremen abl)anQt, bitjiu o^a ctlic^^^ 
anbere gunctioncn f (mx, ny, ; . )* T (wC^ 
»yi - • • ); * ♦ «tm^jiieiif »<im.JMi.fat pi^ ji, 
fit t(iim aVe JoicfK dii|e(<i^ d> tirrfc^ i. Be^hibr SBe^^c, 
(b. fcben'öebitÄNitn tWe« SSrud) fammt o unb' i) fc? 

fei;, um büg burd) cm Scöfpid ju criduteriu 
Ft bie un^ noc^ mUmnU %vinäm, mlä^t bm 

bicani €tibe jebcr 3ei't t ©(ate ftnbcnbe ©cfcf>mi'nb»3*; 
f e'ff btß Slfomö au^brücft» S33cnn t um n?dd)(!| fo 
Jedrdft man leidet, baß ber wt^^/t bcfd)ne6ene gjÄum'.t(^ 

•ffd)ttHnbigfei'ten gi^bt nun bi'e gunctieti f (t -f m ^t)* 
Altf mcnn man für m jebm öebciif6(iwl^ec?ifert S&md^, 
tmb I mit^mdfmtr fe^tu Sitn iifjfifimm BU^ 

^uptm, baf F-i[t + ^e) Jt» pbtt wenn man mfL 



annimmtf mm m<m f&t m bi oVe »td^e au^ 
ßer^olb o unb i liegcnbc 2Bertf)e fc^ef. ©iefe QSc^aup* 
tung gil^, fo Hein ouc^ Jt werbe; uii^ aifo faim man, 
mbem umii fkb DoriieOlf , bag (icfr bcp em^rbp t mir Jt 

inbre, + ^^^^ al^ tint giinaion m Jts=ix, 

unb eben fo f (t + m Jt) oW eine bfofe guncfion i>cn 
m Jtzsimx anfe^en; xootau^ einlenktet , bag ba^ fo 
cfim tmifyxu Serirfttmf bi^r im» Sunciiomii px (tiu 
ünber ein Se^TpM fe^i bo« Ue Sttd^tidhit imfmt' t&ey 
gemödjten SBe^anptung in bera einfa^jten %aüt btftati^t, 
wo ber öerdnberlicf)en ©r6fen x, . . . nur eine ein* 
ii^ tlL . Stuben. IBcpf^ttie mtm ixt ber gol^e borfoiiü 
mem ! SBolBe »Mit «Hr^ uts b«<^ isot^ cmd^ Shyi 
fpiel nod/ ferner jn betrachtend hm 3^to<t<ii4 /H^oitß 

$enr fo ^{eße'itoar bte fttnctteii ^ (t +^./t)r-Ft> 

fitttbe berwanbelt J^dtk; -g;^+ ■j' "MS" + 

limBitr #<Yr-r€dtftt !^ lt2ni(i(( fie Afirbe -gj^ 

tmb.f X'tofrm.^t) dinge in ft äbcr: i>b 4bt( ba^ {m»oc 
»^rrbey^ . SSer^tmt om^ . ie$n»(^ fMboufe ^ •06 

6I06 bott bem a&ittit bvc it ab()(^ge: fönnte »c«; 

^(9(!cn^ anö ,raed)Änifd)en ©riinben nid)t unraittelbai; 
Sie^l^^rt toecbiQ« ^e^n )e$o n^drett bie ©riinberf»^ iN^ 
ttcn man bMfl boiAni «Mloffeii .tiM(: mtftr :ati«Mi^ 
iar; inbenif toen» -^t » o gefegt ttH'rb, feine 8Jetoegu:4i5t 
we^r innerhalb biefeö Jt t>oxQd)a, folglid) mdf hin. 
aiaum bef4r.U(^|enj9irb/ feine ©efd^n^inbigf ei t i>ot^(in^ 
%tn ift^ baitt fi^. b^e obigeir 64l4ffil H^t bitrc^tt^ ni^t 
m^t atißeBe^Jiifiut. Slei^moH i^-^ ««Ü fimm «rnben^ 
©runbe gettiSr baß ftd? bic 6ac^^e oucfr noch m bfefem 
§aüe fo ber^dUe; ja e^ gilt ö09eniciuf „baß eine jebe 
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03;, y, bloß bur^ bie 5Berfbe bcfümmt »irb/ 

ae»UfeattbtreS"ttcttOttcnf(ttut,ny,.,X' 
,;TCrax, ny/- Ol * ^ «tttttMj^*r «ttt» m«it fär 
ym, II, . . ftbeuge^ctilbarett t^ttnevxid) fornmc 
,,o unb 1 fefttf öud) nocf) in bem gaUe axiß bic^, 
,^fen SunctioneH dlleU befcimmbar fc^, t\>tnu' 
^hU'Xi fi • . «lU « ö 8<»otbrrt fmb.** 2)ie(fe^ 

wuttij ber SRatur t>ott F (x, y* . .) n?fr 6alb nd^er Un*' 
Ifen lernen werbenr iff eine leichte Solgefun^ rem 

anäl9tlf(llitu m folgettbett | |! 



aUt, ober boc^ »enidflen^ für aOe biejenigen S©ertf;c t)ort 
ä;, bie fjc^> bem a fo fe^r, <iW man nur iramer mM^ 
Hi^nu b<m ejtftec ber Stitigfceit inbenr 
Vfm vmjmt »ti^MtiH K fo.m meff^ b^g fle 
f&t bte eben gettannfenJB^I^e t)on x au^ ben^ert^en 
ber fx bergeflalt f)tt\t\tbav fct), bag ftd? j»ar DkUeicbt 
bte 91 c § e l biefer .^erlei^ung (b. ^ bk innere Seftf^fj^n« 

l^t »f#i«m. 8<mctt0« mtUft teXUfr) fär fi«' 

l^n Hr^birfeti 4B»nt bn. fx glekbfaM teert, dberboc^ 
imrafr mir nac^ efnem öetbiflRtt ©efeöe ber ©tctigfei'r: 
t>0n fol(*er 91rt^ baS bie Üicnberung m X Hemer ätf. 
febe dig^boie @r6ße $ikti^ub.(;tt.oermadf mum mliit bte 

ne^ SerMi<ttil bejr tBefttnm^rfeit le» X unb fx muffe 
aud> felbjl für x=a befielen, b» ber Sßcrtf;^ ben X 
für xrsa annimmt, fe^ <jleic^fallö unabfcdnötg oon bee 
iBtfc^AffeB^crt ber Suntfion it» itftb bio# iiK b^ 

- ' ®e»ci^. €^ ttjirb crnMcfcit fet^n^ tag ber ju x==a 
gef^n'gc SÖert^ be^ ©rege X tticf?t bon ber imm Sit* 

Ha 
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t 

t^mViiacti^ «iNii«»; ^m1»iK hmifim M «I. 

' fx fic() dnbercf »cttu imr i^r Söcrt{> für x=ar t>. ^. 
J5jL,i)erfeI5c bleibt. 3u bicfem €nöe fep fx ^a^ imraer für 
eine ütfl^tH Sor^ Suuction fx, hßä) ^er Slr^r 4^ 

bfe SBert^e, Vie X ittift X' für X5:sa annehme», fepen Af 
. mb A\ ©urcf> bie erwd^mc ©tefigfcit ber guncf ionen fi^ - 
1111^ i'x für otte bie fic^ bem % ft^, man nur \v^^ 

. I)en laBerfften far f a fo mit f^mtneti, tmui nur iinn^t 
. wißf wenn aud} x bem a fd nabe fommtf al^ man nur mU^^ 
sicrmid^ berjenigen SIrt t>Dn ©teti'dfeit aber, bie ficf) auc^ 
icy ^en Stenberungen ber @tige ,X i>orfitiben fod , muffe» 
unter btrfclbcn Sebinsimg ond^ bie {tt fx nnb f x gf^irigen 
«m|e , ufaltdT X nib X' ^m, ann^n A, unb A' fo 
natrc treten , oW man nur immer tvitt. SWan ^at taf?e^r> 
i^OUl ttAH ©rogen/ bie Heiner al^ jebe gegebene trerben 
(tonen* hmdf Si, . . anteigt/ Xs=sA+u unb- 
:^'sA^4fXir; t>a aber &srf«r fo fomwen bit «MrefMf 
( t>on fx ttnbLf'x efnonbcr oHc^ fdbfl fo na^e, M män^iVf' 
% tmb baf fo lange aud) ni(^t x=a gen?orben if!, bieÖrogcX 
Mog t>on ben ^ertben -ber Functionen ix ober fx, obne^ 
UMfäfi a^if^i^t innere %efc(Mtff(Ni|eit db^ongen fMl« (to^ 
muffen ouid) Xnnb X' eiwinber fo na^ fommehf ott-nmib 
nur immer xoiü, ober ijl X==:X'+'ß" • • • 5Hfo aud^- 
A+ß=A' + Ä'+'ß"> worauf fie^f ba A unbA' bej!4tt* 
big' fe9a f iiuieni n^äbrenb Si, Si, fo Kein n^erben, aM 
man »nr tmmtt «hO^ (mi^ $^ 27 bt^'tttmi^^ 
f a$e ^ > ergibt , baf Jrtlflit. • . . . ^ ^ 

' > ^ j.Äebr fa^^ aSenn jic^ bie gunctioiten fx^ ix, fx, . • 
bereu SRenge enbU^ ober unenblic^ ((Dlli.jnagf entmeber . fdr. 
aUe , ober bo(^ für bieienigen SSBa^.ftf bit bim a 
fo febr , ölö mau nur immer toiff> ni^ern, nad) bem ?5efe|o> 
ber©t«tigfutinbertti;»etttt nw^nJerijeRWS >H 
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k diil'^to !Ser^n btr%M S/ 5, . . ; ^t« 

fcr iöcrrcitung für itUn<mhemmttf^ btt ix, ix, ET/ • V [ 

lil^feit 0otl ftl^«r «i^t; tKfl^MeVIfrJfiberttfiftt^dii X 
fttfiiir iNtfAe segetette ®r*fe; »erben fßmt, wenn man 
Wi Slenberungen ber fx, S, ix, • . . Hern genug mac^(| 
)b i^liiiiipte Kft, leilei^ ^tx^OmiShtt fbtfüoMatttit ber X 
«tt^bittt SBertM ber fx, 15?; Ik, . . . niufTe öud) ffe 
x=a befielen, b. b- nucb ba fep ber ^tft^ m X nicbt öoik 
ber tttii ere'tt .a^efebaffeiideil bei» %umiwm]fxf ^ ^ « r 
feiiberiiMoS tüHi brnfBeriften il^ngia, bie^e für s;r3t 
annebmen. . . . '.i' , 

. 4.» • . ..... . - ; 

' ; ' ttj^i'^. ©feilt man f!cb erplic^ tot, bie guncrtonett 
fx/ fx^ ix^ wittn dam iinabb^ndtd m eintober^ 
mib.U§^ män im eitle; berfelbeii {. 9. & fi^ inbtm, 
retib b& übrigen danj äimerilnbere bleiben : fo begreift matt 
mid5' 2 f bcffengaa ^itt je6D cintri«, bag bit ©rSge X 
nfc^t nur für aöe bie ficb bcm a fo febr , m watt^iitir 
mutier mU, ni^ttUf fonbern aud^ fdr benaßertj^ zssa felB^ 
ttuabbtodi^ boii ^er Sefü^affeti^eie ber Sunitieit fx, b(o^ 
W bem «eftber ben fte in jebem gaUe (;at, beflimrabar 
fe<>. Saifo gilt eben bie§ audb iH>n ben gunctionen £x,(x, ...; 
tbre ^enge mag enblid) ober unenblicb fepn; ba< |ei^f bif 
®rife X Mnst mi(b für xsa itubt tH)tt ber Amerit SSefebof« 
fenbeit littr etaer etaiigen an$ biefen gunctioncn, fonbcr« 
blog t>on ben SSkrtben ab, bit fte für x=a anne^em 
Saffelbe m% ö^cir aacb in bem. gaDe gelten^ ,»en!i Wefc 

funceionen etma fflbfi (^ott emattber abbüngis f^pit fe|ftei|. 
femt eme6rb0ef. tbelcbe ftc^ .aW demiüen anbern be^tm«' 
men Ux^t, tteiin biefe unabbdngig l^on emanber ftnb; muf 
ficb aucb bann ibnen (ja bann f>itütid)i a\x4 nod^ mnU 
^cren) befTimmen (äffen, »enii einige ma iftneti feibp fd^ 
|tftr#birdbiqInrbt|KiMM:i^ ^ ^ ' . 

l 



UlCjlii 




nuf, c& ni(^V^ibe.t^^e<Mi> fe9 F eine ®r£§e {mt ^ec 

Jbc, fx, . . 0 benimm en 'ja laffeti, wenn babt^ 
- J«9c9c6ctt tDii-b , baß biefci* iegtcrcn SR c n 9 c aüenfattö feibft 
^ncnbUd;, unbff^^ic^ unbeiltmtnbar tverk« .£)oi| 
fimge^ atac^bcnfeii tt^irb biefhi Sn^eifel |crfbreu(n, . €1111 
l@r(§e tiamlic^ I ober aitc^ überhaupt irdcnb em£)md ;f)ort 
. barum nod) nicf)t öuf/ bcjtimmt obct bcpimrabar Jti 
ifci)n, »eil ber ©rSgcu^ ober bcr Singe \iUvf)aupt, bie e^ 
tefünuneti fottetw utlenbUcft l>ieU ^rforberlict) finb, toemi 
wt tiTdenb ein 9rfe|r7f obei^ ättcl^ cme^ e^^^^ Ofenge 
ton ^>cfcßcn angeMid) ifl > t)crmitte((! bmn pc fdmraflld> be- 
nimmt tT?crben fonncm ©ag aber ein ©cfc§ unenblic^ tjiefe 

ttnb Slil^c unb jebef j^i^^^^ 0t imf em S^ei^iMcI ^iet>piv» 
' * 'SDcnn befanntli^'ent^Äft ^in iebei biefer Slaünibtnd^ VpenV 
iid) biclc fünfte f unb bicfc alle muffen befTimmt fepn, tpcim 
Jba^ 2>inö felbfl beflimmt Reißen fo». ©leid)n)o^l bejnjeifcie 
IRiemaub t^'e a^cfliaiinbarfet^ fo|c^r S^aumbi^na^ir itnb &fter$ 
bie ^ngabe iidr eioider ti^eAfdi^n ftanciti^/ ut^ fitie^ pbet 
jrfB(ÄcJ? '®efeeCf tiörnad^ bie übrigen gefunben werben foU 
len^ ju if)rer g5njlid)cn S5e(?immnng ()inrcid)cnb, ©0 tvirb 
j. 93.. eine gerabe £ime burcb bie bloße Slngabe i^rer \^xoc\) 
€nbpttttfre hm^ <m tin^i^t$ &efe| — (man feM un« 
iWö^ lS) liefHiilmf/-^ Sre^lidJ * i>eri«ngt nmn'm!» 

Sicd)t iur 33ej!imnubcit einer ßadjc bfe tiHrge 93eflimmt^eit 
t^re^ ©runbc^, ^ejlebct nun biefcr in einer unenblid)en 
^etige t>on Siinitn, fo ()at e^ ben 9lnfd)eiQ/ M ob er un^ 
iefHmmtev Mre/ .2(9 ber %fyat aber ti| nttr bie enge 
^hiierSMeiitibeilf immbar t vkft tt ftM , vornan* 
ttxß irgenb ein ©cfcö t)pr§aubm ba^ jcbeu ciujelnep auö 
bielin S&eikn bcftimmi, » : ' ' . ' 
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ntbct für aUt, ober bfc^ für bteient^di^lBere^e im^Xf M 
f^ tttfSlMUi^it^t, alß manxciU, n&f^ttn, nad) ^eltt 
^^t bits&iüi^Mt dnbcrn; menn Jüan ferner Don ber ^p6g^ 

f^tüä mvtf ^ ft^ ^Be efreit tmiiit^mHiÜ^ 
»oii X« «Am tnntem^ QUn^ (cftartor f)^ li^iieHlHf 
Me gunctionm f (mx), 1 (mx), T (mx), . . ; ontie^mett'r* 
man nm für m in i^nen jebcn dcbenfbarcn e^ten %tiu^^ 
<r4ii»^t' mttgarecliitfr «i9bt|^ M^ei%ie^ bad f(«oti 

3 eefdrrtebeii« ««W 'kit eiefJaMf «tfolgl irtrtf^t ft»e3^ 
Raupte td), öuc^ bcr ju x=o gt^wge 5ö}ere& bon X fttf 
hloi burd) bie)cnidcn SBert^e, mld^e • bie Sunctionm 

burd) f (o>r(ü> (o> . , bcflimmtar. ' / •/ 

titß^.tp t 3^ t er gunctionen f (miö/^Onx)T(nMf )/: :: 
f^ibC i»tm rim m.»t für i«^ iebip aebinfMten i*teii 
§)r ud> önmmmf , tkt ÄtenMidSe »euie gimmeiieii 

bec X, bie fic() bcr) Sicnberun^ t)on x nur in ii)tm beftau* 

fo na^e, olö man nur ti[itraer toW^ f^)lfl^«el^^ luk^ bei» 
&ffc6e. bet ©tftigfeit anbern; fo finb «mc^ J>ic biucft 

T(inaO i (inx)A . * toijaejWftttt.vgtttwtionetw ^ 
in «el^eir m irgetib» tmcn <4fm Srm^;0 0b« 1 MeU^ 
iietf für eben bicfelben !Bert^ bon x fletig berattbMie^' 
aifo i(l^er . ber SoU be^ t)orbcr<5c()cnbcn § t)orf)anbcn^ 
. iMb.X Hi cme@r^ge^ todd)e für |ebe^ aud) nod) fo Heine 
Xf nur tit^t SRtttt iji, bio§ btirc^ bie ^ert^e befiimmt 
torrb; n^eld^e %iWff( (te jRf^fte IMilKd^ 4iM4r tafele) 
Suncfionen fuc ebtn biefe» mni) x annoiimen. 

T^fji^y, . twdj bem ©efe§e b«t entij^tt inbem» ,fo 



ai^9K.T^ fMi$ (ünMi, j<^etad^ iifitt Hbf i^ft ttäi: 

i|[eft abbaüQt p mld)t -te gunctioncn f (mx, ny, . . .) 
i (mx, ny, . . ; geben f wenn man nir n, * . . iit i^« 
«fit üile, i^ebenfbirtii c^tett f6t&d^, fsamt D uttb l> it« 

(ffl^ fi^ekle bie Smictipti F \ix, y, . .) xaso^y^qr r ^ ' ' 
Äfjrsc^tr b. ^. F (o, o; . 0 bloß pf^n b£n Ööm^cti 

fif I5=»cvj:ya«ctr j^X mmtonmi • im^i (Ai <Vf ^# 
jr'<o^'OM> ♦ :.1 ' • y 

.1 ßbttoti^y SBctttt ttir nur eine ber ©rogen y, . . . 

^ alß min^vhi> nnfc^cn, fo (IcHen i (mx, ny,..)| ' 
f (inx, ny, ♦ ^' Woge*^ünctioncn ber x aöein bor^ 1 
afib F y/l 'ö; 'mV ban« c6eufaa< 'nur' eine Stttittiott 
^0dn' trtA^ i|t <ii/iünc&r ime '^rJfife, »i'e bie;#. $ 
fccfc((ricbcnc XV alfo Oancjt ber fÖJe'rf^v ben fte'fÖt.x=o - i 
irr)dlt, blof bon ben Sßer.töen ab|. tcdd)t "bte ganctione« 
f (inxi ny, . . > F(inä^ ny/ ♦ :% i . Jär xt=o önne^mem 
j&ft mm <W eick^ei^ audGf Ml ;^ i |itt( fli^ ifk %M$il$fi\ 
|lli^i/^)Ni6, feenitittd» bie x> y, • ^: öB^ jüglet^ «l^tw 
«ttberlid) önfte^tr t>cr 2Bcre^ bergunctbn F {jt, y, . .) für 
' X!t±o, y=o, . bi ^. F (o, . • ) öon nkOf^ ÖlnberWi - ; 

«li^ ^n beH' <ib^n§eti t^mf mtsbt bk Smetto« | 

3 tt f <^ -^J«* «tatt nunmehr jn»<^ Suitceionen F ((x, ^,..) 

: W^. 9 Xx, y, , •> b(Ml|i| 19^ jbeif : f rf^Uc^ bag i 
Ü9ht nwb cbum unb tben bemfel6eti (obglc i'ä» un^ u^be« • 
fönnfen) ©efe|e Mo| mß ben ffiert^en ^ertritbor pnb) 
tt)clcf)c gemi'flTeanbcrcgunrtiDnenbbn berSörnvf Onx^ny^ 
' 7.(111X9 ny#«0^ URb.9(iuX|Si0fyia)r.9^C^^y«^OM* 

• ' • . • ! 



»a§ fette fct)>o^ Oi M^st «(< ^ mäf flOnt 

% jr . . tfdc^ bem ©ffeCe ber©(etigJcie ft*^ ditbcfn; lücnn 

^ f (o, . />=rs g[, (o, . • • w (b bfl^aapte icftr? brt 
^rö§<n Fi (o#€^>; . 0 tti|b.<P.(orQ^>.;.) ftnb nic^tvlMif 

Mefe au^ (jp (o, o, . .)r ,9)i(o;:<r, vr.); . • pifammtn 
fegt. 2)cnn in §. 6 ift crt»fefttt/ .tjc^fi f (o^<v*,,.>*,i4li| 
bm aSertM i (o/ o, « 1* or ; imb 

eilt 9lcid)Iautcnbcd ©efc^ *tJor()anbcn nad; tt?clcf)cm ftch 

ibb, ^ mi# bin burd) ip t^tiny, ; 

. {tax, ny,\ .> • *^'t«tf(lei»«r<tt aSeft^cii^^^ertdteir' ^fe 
(b mut fic^ öiic^ baÄ 0cfc§f iw* tteldjirtti F Co, o, . . 
^jxt bcti SBcrttfcn f (o/ o, ♦ .> f (o, o, . .> . . unb ba<, 

ift*f o>^)#.'5'(^i>/ • •> ± Jcr(eftb(|t ip, auf eme^if 

fetfent guncti'oncn fmb mi^ ben erflcrcn fdb(l öuf 
^letcf^Iautenbe SBetfe abgelctte^; n^imltd) Olog baburd). ,bag 




®ert^c nacji 

rfeft^ en foBfen ; fc ffe^ raan ein, bag bie®r6gjn F Co,o,:.)i. 
unb CO (o, . O b»rtf)9Ättdi9 ancdei>'>ejlimmenbc ©eucfc 
^Brp; alfo m»t m*t- mir biem ffl^r^lbe Fto^ojfj 
e±ib(>i. ♦ 0 fltjfr,. fottbem F Co; 6, : ;> mtiflf auc^ gani 
itif bi'cfetbe «tt "att^-<ietr SÖerf^ ^ Co/o,..) 7'(o,o, 

n>tc (f (o, ö, . . ) bctrasßmfrett f (oiO/v)il?Co,o,..;/.. 
|a(amAco jjef«b( fett»; L ' . V ' ' ''^ 
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;.ar.l!-fV«* r:: ffw?> -Vti p gf /d ts'.u VW: f-i 

•il«tiii(, t>ArM Mr ikli'birMi) wihy (0,0^ .4 mi^ 

feti »ir a«^_l)ct ^ßttQitid^m^ btf 0 (0, 0, . . ) mit 

ftifammengefegt ,(ct>; tiitb b« tk« fbF (o, . . )4a^ f (O/o,* .V 
^imd^ii <^ F * ^^^^ ' • ' • 

i^tt mxhm iimtu' ;V l ' , ' r 
' Siuflofung. 1. Sßctttt niön tu einer Suncfi'oit 
'. (a^ yf ^-O ^^"^f *>^cr me^rercri öerdnl^erlicfteii @ri(* 

iQoef^ineii Mf | Wirb, t9enidf!enf 3 tt^2 f e bet y, 

i Jxf jyt * * gebe«, bi'c man fo tUin nehmen barrV,. 
<jl^ nidtt nur immer tt>i0» 55rm0t mon n^n tiefe in Bvcdj* 
tmu|i fD .tDirb/ inbem man fi^ i)orf!etft7 tag bet) einer« 
iep^x^y««« nitr bie .^Jiiyy/ Jkft nacft SSelieben . dit* 
bern, bie Suit^^ion in eine ber Jy, . . MtmaUU, bi'e; . 
ülfo in fo fern mit bcr F (x, y, . .) bc^ 6 tergkicf)«! 
fei)n »ii'b; alßjxj Jy, ^ ^iery t?)fc bort x, y^ . v ©ro» 

tfOl l^eieic^ttir fo .|(eia .|»cifbe(t fonneti atö num tiiit 
mttmiU. V . Vi.' * 

' '2. ©oB tmkmSöIic^ fe^n, bic unBefannfeSefcf^f/ 
fen^cit ber gunction F (x^ y# . . ) bcpimracn; fo miif» 
fen un4 mni^i^n^ irgenb eine^ «ber einige ^unceionm 

^^n \7f < • 0es(bm fpVh ^ .^^^ 

lUrE 1^^{iii»f mtb. ^ingt fie btof tu>n bem ®mM 
db f ben bfefe gnncfi'ohen ttm fix gleich groge, ober 
in fong einem^ anbern 95erft4Unifie (ie^enbc SScrt^e bcc 
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gunctiott t)on biefett WtttJbtn fel5(l (it 4etra(feeetti 1»^ ^ 
5^e|liminun3 i&rcr 55cfd)affcn^cit fi?f*ie^t auf btn öctoS^ni 
Äl^ftt SBcäeiL ®cr iWct^tc gatt,. bcr oncm ^\tf)ct ^tf^i^ 
^ {$t Ii»: E^i>wy# - fernen bcr ei »je Inen 

tur(* bic fammt lief) cn Söeref)e ^cjimwt «Äfcf-W^'Wefe 
at(fie(fmetji# ^,Vitiut wait m il^ucn für y, , . alte jmifc^c^ 

Jäfe.'JI " • ^ • - - ^" irr ■ X 

•i- i^-i-i / ' * • . . . 

O 3* fceacWjtte 51er n4<^ bn ^^tt'rsitet buwl 

• ■ .no* ben kfÄnttten iKcgeln Dc^^tffeicniirct« «w<F(x,y,..) 

oüc^cletteeen Siinctioncw/ je «ad)öcm . man entwebcr nur iJ|. 

' ; SRilcf ,jd}t auf X ober y, . . allein , oOer in SHöcfRcj^t auf K 
• *.* * «nby, jugleicf), ennveDcr nur eiuma^l ober mehrere 
' SKa^lc biffei'eniiit, un5 cOcn fo oft immer mit dx, dy, : i 

• ' bimbtvt ^at. €^ öcbaif feiner €iii>5f)nung, baß bie ^^cri 

leitung^art biefer Sunctiouen au^ F (x, y, . .) eine r«n 
im «lijeöraifc^e S5ei'rid;timj) ift, bic o^ne aüe ^tiacttunßen bf< 
unenblicf) kleinen , u. b9l- »oa^ogen »erben fann, — SfBa« 
aScv ben ^ier cvnjÄ^nten ^ai;Iovfct^en £e()vfa^ Bctii ff t; fo 
U)il{ icJ) nic^t Ocigen, baßic^t^u Hic^t gan^in bcm ^i»ne unb 

• . itvbev 'Allgemeinheit jugcGc, wie mani^ngewÄbnlic^ barjleflt, 
• ' ' löa ich a6erjmeftTt (^banfcn hierüber an biefem Orte ni^i 

ii^f>er cutmicfeln eann; fo ^aOe id) ci mir bloß jum ÖJefel^e 
QcmacOt, ben <^ah nur unter folc^en (Sinfchrdnfungcn, unb 
j : ; auf eine fofd)c 2(rt j;u gebrauchen , n?i(? (d^ nach meinen 
' eigenen iöegriffcn Qkubc ree^tfmiteu (tt ttttneU/ MUb |U 



» ; 



*4. 2ßcnn nun F (x, y,\ .) tlog m ^en 9Sm^tvt 
ib^in^tf «Kl^e .t<t0iffii[ gunctioneti m x . für att 
Iniieri^ft o tinb x^ ^r • : üegmbe fSrrt^ tftiier IDitqcfil 
dtine^men: fo ia%t fic^ f^^^maf ^ei^cn, bd0 bie Stiege P 

blog Don bCK 5Bcrt^cn ab^ongc , welche biefclben 

leii# ia naA )i9iil4nben / mU m(i^^f^ tinMtH.0Xki 

5. ©teile toön fic^[ übermale, xt>ic in N^. i f)or# bag 
finerkt) ix, ^ . bieg Jx^Ay, . . 'nbera 
Mrben bk^ gnncfioiiai citenfKdi^ mtr gmicffoiKtt Doit 
^^k, Jyr . . fc^rt. mit MMfea pe Ml^ f (4x/^y/;*^ 

, 6. £).iefe Swctiptiet^ fic^ m 0ka b^rfelbm^SB^ii^Mt, 
iiit Wige P/ fe,«a«cr bie f (x, y; . r}, 1 C^yf .Om* 
$. 6 bcr borii^m T(x,y,. .) ffonben. SBiend^m« 
lid) borf F (x, . .) bfog t)on bcn 5ß<rt^ett abginge 
fb<Id)C. bie gunctionen f (mx, iiy> * • ) T {mx, hy, . . • 
iiitiil^eo, I9cntt Jüan m, n,\* . ^beii gebiHlj^aM 
f^n Srud) fe^t; (b ()dndt aud)P MofhMii benaBm^ t6r 

töCld)C bic guncttonctt f (mJx, nJy, . .)f ^ (toJx, nJy, . • 

annehmen / wenn maa • |cb<a gf beofbAroi t c^m 
^ruc^ bcbcntm .ldgr« 

. 7« ^ofielbe giU alfp duc^ iwtt bu ®rj^ 

beriemde SBcrt^ bcrfdbcti, ben fie f6t4xss6,4y^o,.* 
mimmt, b. ^ bie Stmcttoii ^^'^1%^!' " 



Gc 



f 

tjon ben ©rdgen x, . . <(bf)in^t) tefliranien. aSetrad)*« 
tmc> i^uK ^^gA9ie <$atti(iid Reitet ^^infMt^ tcren 
fMlen ¥;^3rfW0 >itif flu liifttte «Bnfir ^ 
(i^b mm iKnKittfl^tli'4lft4|tef(f(e atid 9«tt>ifrm i^ueii 
Ittgcl^drige« guncti'oncn f (m Jx,ii^^y, . , ) f (m^x, nJyr ..>.•. 
|fiHinin( mvUu Umm\ fo n>irt) fto^. i^Kaiici}( einer au^ 
t^nctt, e(«Ni 4fr «Mlfi#(lf , atl^fHÜNA W^M^^n:^^ 

t^; be^ bem ma;i <e^)i^ pit^nctimtn ^(m^x, nz/yt.On 
9 (itt^x/ %4y/.t.'« > f {«Wti <itt^ mWn bie in 

• ^ •.•),«*'* ®* ^i-. TiS^^t': 

9* ^tnn biefe^ ^efimbm (ff/fo broltc^t man ntc^t^ an^ 
ber^, alt bmd^ t^iüf&sUd^i'^^immm^ bcjir icj^dnbigetr 

wirtnif bog 9? (o, . , ) a= f (o; . o ; 9> C^/ • •!> 
= ,t* (o, o, ; .)i »• f' «>• »erbe: fo toicb aud) §. 7 mc()f , 

bem SSJettbe «a* ^(^7^5^- === ^df^\ 

8|« aut bcn ©rtffen f (0; o/. 0^ ^ (ö^ o, . . . jufanu» 

llttlt 0 (X; * . ) wnb 9 C^f, Jy/ . . 9, ( Jy . .> . . 
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tmtt fo »irb man dx ^^^f?^«/ ^wd, 
l^ertntttdfl btUnnut ßtjOn ^tt ^iM^ilCAtieo f (^y#«0 

^%n, die Uff eim 't^rgcttaden ^ote, eine Kfoi^eife Hitf« 
merffamfcie jtt fd)fiifcn; inbem pc nidit; nur Me ©runbi^ 
fage tcr ^an^m %h^oxitf tte in biefer <5d)rift t>orfdnim(^ 
ttu^tno^ti^ fonbern <iu(^ noc^ Qnbeno»4rtd m\ großem 
9ctniitd!fe fÜib« 3»- statM idjf dim regten |>fDb |tf 
erMitfen^ Ut Mit b<tt OBo^r^citeR Iwr CMnieiitnkl^ 
fnati! bm erhabenen SKefuItoten bei$ £)ifferfntia( ' utfb. 
Snte^rdlcalcul^/ bie man ton |enen 6i^^ct bisrd) unubfr«> 

be^b^b dbec 49irb €«. 01^ ^Iberflufftd fe^nr' einige Hk«^ 
wecfundcn, n>cld)e ba^ ncfXtge ^uffafm fomo^C, al^ auc^ 
bie SBeurt^ciluncj bi'efcr ^Ret^öbe erleichtern («Jnnen , fammt 
chtem Scpfpicle i^rcr ^nmeitbtin^ be^iitfii^en^ ^cnn taii^ 
i. 7.^6* 9 aW eine SBebtegmid fbeberity bag bte gnnccfi»» 
tiett F * O ottb <t» (x, yf . 0 obet wlme^r nnt P 
unb 77 nac^ einem unb eben bemfelben ©efege^ 
j^e au^ ben SBert^^n ber f (mJx/nJy, * ♦ )^ 
f (m ^^3^^ it^ijr^ . . > bicfip autf beiT iBmbctt bet 
9) (m^x, n^y, Of fli Cvi4jci lu/y/ • • )# . ^ (etleitbat 
frpen; fo imeerfiftetSe t^on >te^ tvo^t bon t^et fjorberungr 
brtg eine jebe Siegel^ nac^ bcr P f (laiJx, nJy, . *V 
i Cm4x, 11 ^y, . ..,>.4 . ♦ ^erleMarJ(?f auc^) für bieJ^er» 
kifttii^ ber il auö 9 (m 4hciiii dy,..'),q>i^ du, n Jy,..\^» 
deUenMi#t. ReiOf tbi^aAbetf bieSim 

tmb(9p(^x^^y, * dy, . .) unb9:(^x,^y^.O;.* 

"Mu f. t», panrwf ife nid^ft ibcwtiid^ fmb : fo njirb ftd) immec 
eine filr bi^ F (x/y/. .) fo ei'genb^ mobificirte Diegei bet. 

^erUittn»ail* f (^/x/i^y,/Of^(^i^^^^ • 0 * ♦ 
bentat laffen^ bag biefe.nic^e 4ud) ingleicb aitf ^O^rtn^y 
aat9iiibbar iß. }ii\{cHt Scrbevung aber iiWit^t f^on citt 1 



^ $we|) Simcftotlln tinb j^erfeitbiir pnb. @{e 
lautet nciinlic^, ,;bag man DOtt ber 9C9e6<tten gunction ba^ 
f;er(!e burd) dx getbciCteSifferetilial fuc^C/ bie^ attf^Outf* 

für jcbe biefer imet) giincttonen tni^rerf Sitten bcr S}ttltU 
tan^ au^ i^ret urfpgdngti c^eny b(e für bie anbere nic^C 
IMfcm eo intfU^t {.&«l7i4-4x^ an« fnbem man 
liie^tleiic emoiiNl üfe 4 |RttIli|rti|M# lie «iK^it inf 
fiftf «iik oitf i|«r Aimie M c ftwa^arn ttr^el jie^tt ^«if^ 
nic^)t eben fot idgt fic^ r*i+49x" au^ x*^ ^erW* 
ecm Uebrigc«^ ifl nic^t ndt^i'g , bag man jene^ (Sefc$ btc 
i^edetiimji ^toguaaionea F tm^ 0« an« i^eii {Ude^rtftai 
'i> imb ^ ; ; f^mie, f»iibe(Hf'f««hifti|t iiriripi 
fter ^ |[fnf*«'>0rMtiben fei>; Unb eben ^tcionf 
ietu^ct bie grofc S&rattd)barfe(t bcr obigen ©i^e* ©en» 
l^ne bie S5efcl)affenöeit einer gewiffen günctioU jn fenncn/ 
l«m* «an «ft^an« an^m ttmiijnliti 'f4^ieeettr bde^^ 

«acft eben banfelben ©cfe&e ^crlmbar fcpn raüffe, nad>^. 
tüelcbem eine befanntc anbere gunction 0 au« einer^ ebet 
etltcf)en 9Uid)faI(ä bctannten Sunctioneo ^i^H^ » v«' 4^ 
kttbor £)aim O^t nod^ f ; 9 ottf •;/9'i^iri:» 
fpttti 0.ftie:F lefKmmni* . IBifl Sfemanb btefe« Serfa^rettf 
wie bimfenigen tjcrslcic^en/ turcf) ba^ man an« brep ge^ 
gebencn ©rigen bie t)iette $roportiona%r<g< ^erec^neti; 
fü l^aben mir nie^t« ba^eaen. Kern itmii. tiomer^. likt 
9» WftM^ eint. «rt. ^tf^fve SXede(»tri,v Me.fte 
|jc>'^ aMlmaetl t^^^ eben ba« (eiftee^ ma« btei 
gemeine überall/ bog nd^mlid) ein paar fjnncrionen F »nbi 

, % 



^ nwc irmf> einen ftemmfd^aftlic^en acgriff ^bt, unta 

9ßi$ t INiMiil^ii> MC für jebf^ t Nu AmifiMia bcfftVbm in. 
tuctgcUgtett SBcg <inc^ flj^ geroMimg bcmcgenberi at^in* 
«Rd<^^<t' ^ "«^ Ndegcn mögen bie jcbera t cntfpttf 
Hinten @efcl]iQ)intHdeeu<ii M$ «(i timii> lit.4hf 
fliifltaleift lei» «miMkiicii Fi un» M fmii f| 
tnfe.^rt tt4cf) irgen» <imm für bepbc gleid^rantenben Sr^ 
fe^c ^edeifbar fet)tt muß. S)enn mag e^ immer eine efr 
$m Svegel deben, nacft ber $d^iUt fü<mm ami bn @a 

^ft»ii)Mtii^ ekM t^ese Siseir locmi bie f^fijm^ 
bigfdt in dUW?em Ser^affntflfe mit ber Seit wac^jl 
(»D ft = ct); unb md) i)iü anbcre iXegeltt fÄr ti'elc an^ 
bitte gdfle; brnnpcj^^ Mit üUt ¥t, 0tf « . b«i# M 99 

!^mm SUiim; unb ade ft, q>t, . . bn§ fte san^briitre .fSM 
bie gc^afctcn ©cfc^winbigfei'een finb; «nb »eil ber ^Raurü 
bttr^ bir^^fi^minbidfeteen^ bk »ä^rtnb ber 93e»e$ttnf 
9ii<^m Btfmbtn babin, btfinm.imt^t fo.M9 fii»#i 

biai imd^ i^r ^lle Ft, m, . , a\a i^ren juge^dnge« 
ft, f . , ()edeijbar ftnb. — Siefen ijl jeboc^ nur bie 
i4#e Sebindunsir bie m Sinwenliun^ unfmt ffiitftoi» ati^ 

frrbfetr^|-*8t' mrt;F.(x, . . > tmb (x, » . . ) «nf 
emerlep 3lrt ob^rfeitete« ©cogen P unb Jibbg bon benSBcr- 
tl^tt^ab^oflgeti, toet^e gewiffegunctionen f (m^x, liJj, . . ) nn> 

luireii ef()ten:9rAif>ef fo^ o unb fe|et S>tt @iW 
biefisr gorberun^ ifl für pc^> felbfl flor. €fn ißftjfpicr aber^ 
IM iiii'irfUitulWfb» Iii b<tf<«»o««r# iSpoiR fttor i(l 
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F (x, , ter bie fammtlid/cn Jx, jy, . . |u ^clectil 

SItora in Jt U{d)uibt Diun ifl fAcn j. 1 6eitierfttt>orUii, baff 
»Mief aaum nur t)on bcn e€(i^ilib«feicm «H^g^ btk 
tii Seit fmer «(f«reibutid etatt finttn , b. ^, 
' «ir^9bli bm ««rt()cn, n?elcf)e bie gunction t (t-f m^t) 
«nmnimtr wenn njan filr m jebcn gebenf baren eckten 
fß^ttc^, (amint q. u^b i siafftlbt gilt aifo vhk^ Mtr 

2>« bie^ »erWitnig für jeben ouc^ noc() fo tUmn 

uon Ji btfleOt, fo folgt ou^ §. 6, boß eiJ au<^ f&t' 

jt=o begebe, b^ ^ b^ au^ bicienigf Stöger m tt^eMe 

dft , Jt d»ft. , ■ , jfr 

Mdf m boii 'IBer^Oe abbange, ben f (t+m^t) fuc 
Jt^o cvifütt b. L t>0ti: ft.: auf tbiu bifc SIrl ftitnataber 

'tttt^^.Wog bon bera g^ert^c bcr ab. 3(1 bo^^ 

fUr Ns§ciib<itt»'»iffmiimB^ ton t, ft=:^t; fp ift' 

~ auf cNtt bie, «rt W ft,: toir ^ ou« iufam. 

itttndefegt 3?im ji6t^e^.ttietiig|leti< eine JBeiwgung/ bco 
ter »it bir-^ificfriDifibidMt fdom^ aud? ben SXanm 
ft» ^ fowo^l M <Dt fennenr ndMtd) bie ^Uicfyfßt*. 
"»ige, bet) ber bic ©efd^winbfgfcit fi=r= irgenb einer cbV 
(lanten ©rege c, iwb Aer bcf£(^riebene ftattiu bann 
«et i#. ffiiimt^m olfo c fo «r»f , bof ft«=irt=c » 

dFt 

«^;-ar'=^* fROi w* mm r»«f (ft> »fi,^ 
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num bascden tmfct ft üBb 9^1 >ic Srdfte Mrjic^ mfUf^ 

bte auf t>en Qitom itmcrM^ t fimbirfen: fo ti^Me«|t9ar 
bie c r p e SScbin^uncj , baß Ft unb 0t ton ft unb gtt noc^f 
ftnem d^etc^en @efe^ abUitbat finb, nocb tmroei; .Statt 
^eff; ÜUm bie iwe^te nic^ nvt^* S)(im: ber in 4t' 
Mt^rie^ene SUitm P ifl m4t M«;«ft(jn9i9 i»n im nur 
n^cbalb ^/t auf ben Sltom eintoirfenbrn Ärdpen, fonbem 
Ottd^ t>Qn bcnjenigett, bie früher ümtmtt f^atttn. fbi* 
yklnni m aber ^tcft Ft unb <l>t ft^t bie (Sefct^nfinbigii 
leiten; f» M wir bo^ iöerfidienig fuc^a, tn Hm @e« 
fcbtDinbidfeit ünbÄtaft bcp jebtr gerabKm'dcn SJe* 
tt)Cftung mit cinanbcc flehen: fo finbm aberraabW be^b^ 
fßebingungcn (Statt £)cnn jener Sumac^d/ btn bie@e*: 
f^twtmigteit iitnee(Kdb ecfdftn r b. ^ . 

dFt >/t» d*Ft 
ff Ct+iA)-Fi==^U -gj^ + _ + _ ^ilflt 

^ewig nur üon bcn Gräften ab, bieinnerbalb JtcinmvUn. 
Xlnfcre 3Jiet^)'obe fann alfo ^iet »iebec angemcnbet werben.. . 
& bemetfet fieft ieicbt«^ bag tbetm bie JCroft dleic^fernu's 
iDirft/ bie eefcbtoinbigteie »(e bie mifft. Bo* 

%m wir alfo bie J?raft ^t= einer conjlanten ©r^f e p; fo- 
iß un^ bie gunction a>t befannt: nd^mlid; =:pt. ^iu, 

d(Pt dFt ' \. \ 

buid^ erl;aUen wir, tole m^in, =p,,unb -j^ =u^^ 

ober Ftsirr (ft> »le bie befanutc Socmel laufet ^ier^ 
fcbm wir alfo jwct) ^auptfd^e Oer ^Jec^anif er*» 
toiefen, obne bag e^ i'rdenD einer ^etrad)(un9 btß un*: 
enbiicf^ jSleineti beburft (dtte^ man erfl neueu; 
Jic^ no^ fiSr »ntnBfliiigli^ stM^nl &eii fo t»eiud be«^ ^ 
burftcn wir unfere Sufluc^t in nehmen |tt bem unec^teit. 
@runbfa§c, ben ()icr (a ©ränge, ^aöquicb, u.yJ 
{u ^uife liefen: ,,ba6 t>on jwep Urfacfjen, we!d)e 
„bur^ eine sletd^e Seit toUfeU/ beren bie einr' 
^aber tti febem tiitieliieii attgetiblitfe bie ati« 
,,b'ere an @roge ubertrifft, auc^ eitie «ttdUittr 
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«v^itdft e{ne sr^gere ^(rt^orgeiradftt loetbeir 

„mÄffe.'' «n6<i§, ber bie d^^fte 21c&nlid)feit mit bem 
ft»er)tcn ard^i mebifc(;en @runbfa$e, betreffend 
bie £dn9C einer umf^roffeuen Jinie ^atj ;(SJorc..eiyIIL]^ 
tcfonber^ nad!^ bim ttu^br^te/ beitM^m bie Sieuerett «o« 
$ett. mtt (b «»imid bierer M tm Wmhfai^ andefe^m 
fberben tarn, fo ttenig ond) jener, e^inc Sufammehgc* 
f<§ff;ett jeigt fcf)on, baß er ein 8<{>rfag fep, ber crjt 
6ett)(efeo ^ttcrben muß; unb n^eti» bietf def^lK^eii foK. 
lanit e^ vnmS^Ü^. Mkni, olil ebeki tut? butd^ «drait^ 
fe$un9 ]mt ^mt) Wormeln ö^W^O^Jn, mittclfl bercn man 
iebe Sirfunö bered)net, wenn i^re Urfac^e eine gegebene 
gunction ber 3eit ift. — S>M ^tnl^t mb üicHeic^e (tu« 
mfH^^i auf bie gruc^ebarfeie imfitr fRet^o^ «iif# 
mnffto* }ii ntod^ii» 3iim ed^Inff^ alfo ' nue em^ pa«b 
IBorte nDc^ über eident^ümtiit^ berrefbem S)€m 
foß ein Se^rfag anklangen, 5©a&r^eifen bar^ut^un, bie 
man o^ne.i^n nic^t lu beroeifcn bermod)ter fo m$ er ic«, 
«enb eine bU^tt no4 nic^e bevftic^te Serbinbuns bon Se« 
fltiffien, furt edbo« CigeniMmii^l^r nuN^teit- -lEBbriit' 
liegt alfo bie^ feep unferer 5Ket{)obe? 3* fage barin r baff 
man bie SSefd)a|fen(eie dner gunction. (nd^mlicft ber 

:'te. d^^^^^^ Scf«affc«öei( nicji.t einer ©bec: 

ctli^er, fottbem att# 0er Sefd}affen^eie einer URenblu 
cften SRenge bon @tS%tn ^erlejtct; nd^ic^ ben 
®ert|>enr tt)etd}C iCmJx,nJy^.,^)t i(mJx,nJy,.^),.. 

a|ine(»menf wenn man für « . jeben ^eiienfbareik 
c^R 9ru(^ S>iefe^ «efc^e^l (ter uber ni^t burcft 
eine bcrfuc^e Serecftnung beffenr waö an (!c^ unenblic^/ 
fo(0lic^ auc^ unberechenbar ij?. Sil 9efd)ie^t aud^ 

nicht baburch/ baß man bie pnbenbe ■ ^ 

<iUf eine S^nefion f^^n fenen fvimmtite^eti OcAi 

gen, tpeld)e an O^icnge unenbfid) finb, anficht; bcnn auch 
biefrj wdce im btrfnchct Screchnung Uatnblic(/cni eine 



* 
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gunction t)Ott 'uiicntUtft tuUn ©rdgcn nott^wcnbig öwc^ 
otö lufammengefc^t au^ umiibiicb tiefen Sailen an^tUf^tn 

fintenfrcn 'gancHoa "^dx dyfV'^ 

jx=o, Jy=o, . ^ ^ iUvQtf^m, «nb t«§ mit^^in, »cmi. 
tiefe ^rt^e für etliche gunctioaca toa terfeibea. SUt 

bt< befümmenben ^t&dt ber S^ctionm ! ' • 

d«yFC3^yM>) dv (x, y, > p ' ' ^1.:^;» k^w 
■ jx dy, > ^ "ird^Tr iUiä^^^f. t^^öetf. 

^ biffe fiEl»0 i b^ iri if 4 feyii . wflffai« ««r- 6mi«4C' 

9it^in nur .bie 3ufamaiiiife|und^art einer einzigen o»^ 

,9<^fJ?f0^1pl^o,..), . ♦ • * 1» lianen, um hieran«. 
Ättf bie Sufammenfeftung^ört itbn ^anbem - — — nr' 

öuö i^ren f (o, o, . 0^ ^ (o, o, . 0» • •» babure^ 
n)iet)cr auf bie Siefc^affen^eit boä F (^y#*0 fdbfi tu 

€.11. i 

* / €tfJ4rtttigcti« ein SXanmbing*)^ {u Ufftn ffbem ' 
tpttttctc anjufangen * twn einer gemtffen €ntfernung f&t^ 
alle Heineren abn^drt^r n^enigflen^ einen, unb ^dd)ilen^' 
nur eine enb(id)e ^etige ton ^imctcn alß 92ac^barn 
gibt, (eigt ünt &inie über t^att|>l r$ig» " ' 

(Sin StaiHRbiRgf itffii^ ftbpt S^eif, bec fT^ n^c^ 

*) «Kflumbfng f^eigt toer^mipt jebetf S^fferf (ffbelr'3ng^ 
sti)f) \>Q n y>mtUn (fte md^eti (n enb(((|fr'0ber tmAbr^ 
lieber SKenge »orjiinben feyn). • " . , . . . 
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^ eben ^t^thmt SrHaruns atö Unit aitfc^ltt li§t, mit bim 
'iMi iM§tu Steile, ter ftct) bano glek^f^^M -«^^ Si^i*. 
iM^nf^benlaf^r Mnig^eni (fnen ^uti^t d^mte 
^e(§t eine bur(^au^ {ufammetiHngenbe £inie 

(SiS. 2-70 ■•>:•.•.. ^ ' . f 

' 3. Cm Slaiunbitts, befett jtbtn ^nct atiiufanscii 
im eÄMr tmifftn €nf<rmtt§ fix ^Oe fiimirfii ^imitttt 

(519.4.6.70« ' ' . : -. • • -v 

4. €in 3^aunibi'n9,.be(fen jeber?3unc( anjufan0en bon einer ge« 
»rffitn enffemttQd fär aOe fbitimitii6ta)«rf tin^ 9 e t a be 31 im 

nm^f}manbtxnQx6^tt<klitint^t^t(m\itf beigteme fn fiel 
iwrucffebtenbc ober 9efcf)loffene2inieCS'Ö-3-4-70 

5. 3fi biefe .Stiiabt uberoU nur ^met), fo ifl eine ein# 
f«d^e in fieft {ttrdtfte^renbe£mk' ^i%.4f ^^ 70 * 
' 6i CM tMe Nbagedeit^ Iwbit ^0 ytrticte «üt» 4«^ 
nnsufan^en Don einer dewiffen Cnlfernun^ für ofe- tfe^ 
neren obm^rt^« nur einen tHa^batn ^aben, ^iit4m 
(C9rcn{« tinie (519. 2. 5. 60 ' ' j '.; 

: 7^ Sftnef^imcK in i|r Xt^S}.«^^) 6f««f* 
(obcrCnbO piiitcie; Me übrigen (5. xü, tot et^ 
^uncee» - * ' . 

• 8. SBenn bicfe (enteren jebernur jwej^ SRac^barn boben, 

SBnmerfung. £)icfe ^rHärungen, ttebfl dnl^cn ati» 
bmi, »elcbe noeb folgen, mug man nid)j notbttenbig inne 
traben r um bi'e f)kt Dorfommenbe Xbeom m^e^en unb 
%m^m Vi Mrnito. 0frid^^ fdbieA t< nrft' timtdmSß 
ii^f if^ntn f^itt emeft ^lo$ }u Der^dnnen; tojre vi^ mte| 
nur, um gelegenbeitlfcb einen tUimn Sorbegriff t)on bec 
jBefcbaff en^eit |enct gdn)Ucben Umflaltung bet @eo« 
'ttceipie |tt gcfieiir Ott ber i4 f<4on rei<3aMii ftarl^f 
aber erfl fr^ tomige $robm beut VuNico mitge« 
Ibeilt böbc. €rtt>4^ne icb abtt biefer grffdnmgcn einmob^^ 

fb .mtig tcft au4 Moti choal in it^ret Erläuterung tmb 

. . -. - » 



• * 

. mm. fid- ' 

9i<^ ein anderer andcMic^ tt^dcc , bct i^m nod) ni^ec fle^t; 
»ielracl>r lagt jid) su jebem ^uncte m eine getviffc Sntfer« 
nuni^'twSg« ssr fuibia,.. t)on »>e.U^ec unb ton alUa, 
|>l<i»e)sev 1.9t». wirt jm^p"» «w^^'r; ^ ^«^ivitt «Wf 
I^Jat^i baf . ipunctc. i|t bfr iinje dcHr bk biefe Stilf 
fernun^ Don m ^aben. ' ©iefe Cigenfcbaft bcc £inien 
flammt aber aud) jebec %\aä)i, iinb jebem ^itpzt tu; 

>ft ,b<i^s ftUic^fam bei;, 6jftere;$etr^f f CgmiK 
fiiEKiMNm)# Ht ^ br(9 9lvd^tfyawi9^ 

m^0iaft\\^ nmfa^U aber ber eitiie au^H^lie§^ 

lid) jufdramfr (bic diiFerenlia speciüca) bag für • 

ftbe einzelne Sntfecnwng miv im', mr'', . * tmr^^me 
<tlH^^^ fitntA tj^^^l^filr i« 9; fic xiui b^cyr 

fär nn^f (tiM9» d4i8l#^bari| aniiiCief^^ finb. 
S)enn bep bcr g I a e tmb bem Dörpen i|! biefed an^ 
ttt^: in jener i|! jebem ^uncte eine ^an^c Sinte^ in 
tiefem fo^ar eine ganje gidi^i dor $unct^. Daij^^nbet^ 
«dMe c^iifi(be;eiitfccnutig: Doi^ i^m . 

iumiUn «it((f in einer Sitite dnierne ^nctc f»ie c 
(5'9» 7 ) geben r »eld)e für eine gen>iffe Entfernung er e(|i 
jon^e^ £inienflüc( rs t)oa uad)barlic^er ^nncte b^^^n« 
fllNi .«iictii ba fiHib ^ aStma^t ct9C.fq.f(^iK(. ^ffemuni 

jco scbmrjfüir ioe((^> itn^ f&täUt flritierm abmirt^ • 
ijur eine enblic^e SRengc ton 9Jad>barn anzutreffen i(l. — 
^arf) biefer SrHarung tragt lübrigenö aud) ein au^ rae^* 
lerea ni(4t {ufanunenb^o^nbrn ^toeigen. be(ie{ienbc| 
jBaiufr Xf Ntt dialiMit cittcx. tiii^« umI^ htm .. 

.4mc(^ bem deoroeerifc^cii 6prad)debraud)e gemcig tf?. @oa 
ober ctm^ nur eine einzige burd)au^ sufammcn* 
|)angcnbe ginie ^^eifien, fo mu§ ju bem Q^iebengen 
noc() ba^ in bcr {mrpHti obigen ErHjrung erwabiUf / 
je^nicicbefi ^luf^mmoi* Oe|^ etni^ ^/tc^benfeti nmv 
«IIb bllte^ S3erg(ei(^ung nttt ben giguren -iDirb man ^of» 
fnitli^^ ben @inn fo»o$t(/ atö anf^ bic Uct^tr^milimmun^ 
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IJiefetf unb 08« foldetiben Crfldrun^ert mit bem ©pröd^gei 

4ar,^mf t4 tte iHiie btcfim SstUiüntgen jn ^olge 
#i :diieiMHQ|0i.Sttfii«iiieitfe$4in9 ^ttitcttir 

(neffe^en (äffe, gär einm @oIc^n erinnere id), tag biefi^ 
aSorjlclIung bloß tmnii ein 3rrt^um tt>i5re, njcnn mati enU., 
tioebcr .a) ^ier&ttie ütö eine 0umine ton^imctea m t>iui 
ft^i WmMr •«lil^ifc^ SMeitlimg , tmb ia(b 
i»erB%f ^ fMtt Iber Sime (ro fl^te Up Jebeni 
SKaumbmge.) md^t .aUtin «uf bie ^enge bec ^uncte^ fon« 
tern aud) auf bk ^re i^rer 3ufammenf!e((und fit^t; 
iQba:j»vm man b) a{fi$tt, bog fc^oti «ine blo6 en blitze 
ttc«tt..i>ot fpM« iüe Stnie tuAiß, *^ bec^ eine fcH 
imniblN^ Dtekr iteborf t r^Nr mtmWtt ftd^ c) oorfteffte^ 
bag ton ben ^uncten einer ^tnie bcc eine, td) n)eig ni(^( 
m4^mUi^ ^vt, unmittelbar an ben ndd)flfo.(d^n« 
httt'Hit^t^tnitn raäffef n)ei( fonft imfd)m be^beii cui' 
iMer Stamn bitffte* £iie# 8U(€< (liib uto äm^äoierf N» 
neu unfere (^ttMnttis t)ie(me|r att#brä(nic& tbiberfpclc^^ 
.biag fte biufelbcn ^utbigcn foOfe« 0 Cin anberei^ 

^} ^ie ein}elp(n iDinfie, tvelc^en eia mibreö iDtng 
pe^et, ober jufammcnöcfc^t ift, pflegt mait^ei^ 
ivfi^nUc^ %f)ciU aud) ^eflanbt^etle bffTelben itr 
; ttennett« d^acb unferer OErffdrun^ bdrfte man alfo be/ 
' ^npreii/ hai eine iebe ^(nie $uncte aU l^tf ^.^rilc 
' filmte; iifib' eben m<f} ben ^rfldrungcn , tie TpAreir 
Mvfomttien «tferben, bog eine iebf.gl4(be g>mKte im)i 
. , Linien ^ ein jeber ^&r^er 'Pmute^ £inten unb SM4(t| 
«(^ ^efianbt^eUe entölte. VlDa^ ÜsHt ein itettir 
'^ffog fdv tai D^r be< ®eomeecrtf n)erten; jebocb nttf 
r ' . taii9R.«iil3(R(tefe ct gcM^nt tfl/ bo^ äBmre c 1 1 in 
. r«iMrcti9iOftt^9cbMni0yK9eb^^^ «l^iBQ^blcSHiii 
: ne ^ c, Me MtDiagM aQMA<^it#jBttr bann 
ir|l %'^fUc:b#16eii ju iiciiiieff, »^ii niaii .an J^ileii 
, . oifk ciitt U\M €ldciifi|afr IkMdtee« bie fle mit M gei 
^ .V«(^iir#«flif#bfß(en/ b.^* »enn fte «il Miglei«^ 
.vm.üüüd finb»: 'Ai#e»i0 *<(f«4k}0^( i^eAriKs fep"« biet 
ii/i.ilRprt in finof^ftr eii^n Skbentung ju imitf^ 

M» n((|e lieber /dl ej iictk{e.i»b.u na leic^^ftise. 



Uid)t mavOinf^ttihtt Qinmtf ift, bog alle &i^,hUa^ 
^ter ali €rf(arungen auf^tfUüt fyaht , im timi^ im 

Sf^Bipunct^ u.b^L i^vtt eigentMntlic^en Si« 
bfutung nad) <iuf ganj anbcre SJegriffc ^ntoeifea, al^ 4ni|f 

Icutct |..8j.,^r««jMwe «ittieCn»«fW mwct i w i lii (in 

rtell^n f)uncte^ ober Slfi^me;^ bmmbtn »erben 
fann. ©rcn^punct in einer Sinie f^t mi^ U$ <ip« 
smlogie ia>oree^ ein f^wiclA fNE« widM* Mi «iMi 
«IMS, die t»r Sftifttiri»«!« Mt ttaieittfc^id ift, begrenz ' 
letf b.^/entmiber «ngefangen ebcr geenbiget »er- 
ben mag. Q:iHe in fid) jurfirff e^r enbe £inie tfi 
Macfy ber urfpritnglici^en eebeumiia MefW ««^bnuM-: eii« 
tuMe^ rnkfH ftcf^rifben. «tr» bielBiwcdung lüiii . 
atoM, oitf btc€tcBe reitie^^ii^gange^ mieber iurücf. 
Hjrcr. U. f. w. — 3d) gebe bieö Sittel ju; etitgestu aber, 
baß nuin in einer a^iiffen fcftaft jbefönntK^ 
bie urfprän9lid)e »ebeutun^ eine^ fSorM, ftaitm 
im« imf bic|fiiit« III f((^fti (ftd, in ber er^ernbe an i^>r 
|ftioiiimeti «Mrb> isnb genenimen »erben mug, wenn 
m bicfe ^i|rcnfd)af( ge^dren fott. Za ift t& nun au^ 
^rjinbcn, bie id) bereit^ 1004 in ber S^orredCitf ben 
Setracbt^tngen iftev/einiic fie^enMnbe ber 
eumeneargeomecrie, 4n9efu()re ()abe, un»iber(J>rec^# • 
ba#^m bte 3i«ttin»iffenfd;aft feine SSe^riffe 0e« - 

' • • * » ..." / 

4(etfe nnterMeibett* wib Mr fo efe« frwd^nie^eöm^una 
. wir twn-ben:<vfterftt Mnnt — >eo »le man gar 
RTO» Änjlailb tfäst, )u (h^ft, tag <Ö. 2eih unb 
«cele.tte«j»e9 Q^efranbt^ei/e 6e5 a^?enf(*en ai\4t 
l^mm: . fo fouee imn*fid^ aulX) tti^t tatübn- auft^alm, 
twm Scnunib ganj in berfeiaen ^beutung M ^oitei 
MrJ>linei« «le#«iibt^eUe uoit cmer 2init nennt. 
oiA^mfi^ mtv-nitsfe^ebarrt^e ^e^nöe^eile ber|cl&e» 



T- 



Digitized by Google 



t 

*len «Ifö b(e ?©om: £inUf ©renjpiiHCt/ tir ffa* t« 
t&dtt{)xtxitii UnUt u. Cw. m ber SÄ a umgriffe «A 
' f<&aft ^ebiMm4)t; fo ttcrben fte eben 4(i»enid# ctma 

in einer eigenen (genommen ^ an^ welcher ber S^egrijf 
bcr ^ewegun^, fammt oHcn onbern ^>ier frembarf igen r be» 
^tt^et tfi, ^obetwieffiti^ct toecbm foQ. £)er rein geof 
mecrtfi^e imb iMT meelf otrlf^tS^srifr iwb.dm 
bcf elben «eveeT ffnb «ffo iti^t loitibct )tt iNtterMviMlBf 
Älö etma bie 'ar i t&met i f d)e unb bie geometrifc^C 
SBebeutung ber Säiorte öuabratr Söurfcl, u. 0. 
fnb bM A^riffc, bie tbo|I iiiü#en^ einerlei U m f a n ^ 

(tattbt^ei(e) ^aben; e^ ftnb to?o^I ?Be4fefb<9riffe. 

; . eo ftnb 8. S3. bcr mc d)anifcf)e begriff eineö Sianm* 
' bingeör b4^ btt«<* SBewc^ttttd tiut« 3ltom< btf 
fc^ricben ibertteii faiiii, nab b<f leetR.si^ifteiiLii 

' fcf) e ffiegriffr ivefeb^ iw'r^ ifc». ($. n* »• »> unter bfoi ' 
JRoraen einer burc^awö jufamnienMnd^wbett Jf* 
nie aufgcpcOf ^obcn, tt)jrnicb j»f^ SBed)felbe9riffe. — - ' 
3tt ber 9iaum»if(ctifcj&aft iib^r acbtet man auf bie , 
ine^Kittifcte SBebeiittms foliti^ ffi^^ 
irff in ber SRed^anif feirb gezeigt, wlcbe mecbatib 
fdje €i9enfd>aftcn fid) t)on biefen 9Cometrifcf)en ©egen«" 
fidnben prdbieircn laffcn ; »orouö bcnn t)on felbfl ()erbor* 
|prt|tf au< melc^em Grunbe man i^ncn biefe 3U(^men bep« 
gelegt |at tf{ berfStgriff betfQ^tbeirj^fitlet^, 
ben bereift mehrere @eometer in i^re SBiffenfd^aft auf» ' . 
genommen ^aben, in biefer fo ju erf(dren, bag bec S5e' 
griff ber Schwerer ben jene^ Sßort {einer nrfj^rüngiidjett 
: l&ebetttnn$ ttDi^ ent^JlO ^fMi b^ebeii ""ibirb* 3ti 
ber 9Rfed)attif aber m% gqdgt'ibfrbeiir 'wüitt m^Bßß^ 
. nifc^c eigcnfcfjaft biefer 9Cometrifd)e ipunct befl^t, »draui 
ficb bann txtiittt, wie er iu ber Benennung einer 
. e^merputtet« ^omiiK* 4ta (b Jfi.(4 iAcpMi erfi 
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S^w^uns tm& Storni mUid) Ufd)tkbtn mtbtn tinnt^ 
ha^ itM anbm fRam\>m, n^elc^e^ toit tbm tint in 
ftd^ jufitffe^renbe £inie nannfcn, bie ©genfc^^aft 

SSictteic^t i(l nidjt dberpfüffig, menn »iCf um unfern ' 
{efern cinidcr COiagen bc^uiflid) {u machen, .tt)i^ bie 

i^jeifcr ba$ jebec a^ora, tDenn fic^.bie UrfacTK 
feinet ©cwegung uid^t <lnberf, eine gerabe 
£tnie befc^reiM; au^ n>el((;em @a$e tiaA(»^t burc^ 
tte a$ft6mbtttit mip cimgeo.asbcrtiibfr dt^i^e 

4(I<ttfir Ufir baS lebcraumir «^ie tv fic^ tniinei^ 
bemeg-e, eine Einte überhaupt befc^ceibt. €d 

tierbc bo^ Siaumbins/ . b<l.^ aQe .$iuu(.e eni^dbf bie bec 

vr t . f - . . ' T. , •■ . ; .r • « . . ' 

5Mc 93cr»erffl(^f ctt ber ^cwö^nfic^cn €ifHrung d/' . 
iicr Sinic buvc^ bir Bewegung eineö ^^^'^ft^^ 
- ; (ober 2(tomO ^^t^e mau ä6ri9entf auc^ au^ b e m Um|lanbe 
fd)on entnehmen fömicn, bflß bei* 2(vten, auf jreic^)c eine 
mb eOen bicfefOe Einte Scfd^ncOen wciben fann, Ü6erair 
' * III e f) i* c i' c (Oci; cincf c i n f a cl) c tt Einic ttJeiiiijrtcniJ ^Xüct), 
^ci; cinei* in jicf) ^m öcf f i cnbcn n^er, weil mein 
»Oll jcbem i^vci* $imcte oii^ge^en fann, unenblic^viclO 

• • gibt. SÖi^ie nun bei- Q>cgii|Y eincv £in(e nid)fö anbete al« 
^. bei- ^rgrtff bcfTcn, wnö buicb ^eiucgung eineö 2ftomö entf 

^ , ^, pe^ct; fo wdi'c bic Einie , m\(t)c buicb tie Q3ciDegun3 ciiicö 
2ltomö von a nncO b beR^vicben roivb, bem Äcgviffc 

* ' 114 cb »eifcbieben »dn berjcnigen, bei; beren QJefc^^ieiOung 
' ' ber om eben bicfefben $uncte , wie Dor^in , nur in cer/ 

fe^vtcr Ovbnung oon b nac^ a burt^Wönbcrt. SSÄan ^dttc 
;, banu eisentlicji |tt)eo ßinien vor (leb; waö boc^ bem . 

^inne, ben ber QSemtUv mit bem SBorte Einic verbin/ 
.. . bet goni tt)ibcrfpricbt; benn er erfennt geiüig in biefem JaDe 
V ' nui" eine einzige Etnie an ; morauö bentHc^ folgt , baf 

bie^^efc^reibung ber 2init im ^iunt.M (Oe^mmi 

«1" iii^|iim9idiiffe%re(tode^jr- j 
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^ an^chmuu fo i(l 0Ctt)if , baf S jitib.JS Singe ^m^i 
toelc^e bur0 ben ^t^tUxun Qtt hti Sltom^ im Olnf(^t{$^f 
ttt Seiten t unb S, t>md) bi'efe Jeifidngm felbfl, unb ■ 
bütd^ bie segebene Urfac^e bet Semegung b. burd) bi^ 

' fBtf4^«»lnbtftleit>be<yiom« sm^ ^9PH«^#«b« Pcm . 
flc^ nun an bicfer ©cfcJ^winbigfeif feipcc Seit eHwrf gei? 
4nb<rt ^at; fo fa^e idir bag bic tejlimmcnben 6tücte t>otj 
S unb 2; einanbcc dH^c^ fmb. £)inn bie JDrte m unb 
n, itt teneo fu^ ben auom iin SUifatttf tir S^ite» t un^ 
9 teflisM f Tint> fo f wie <rl I< $ mic f f ^ cmatibes 4^ 
lid), €m ©lcid)Cö gilt üud; t)on ben^geitcn t unb 
\^xi aud> 'alle 3c it (ducken etnnnbcr dbnlid) ftnb. Slbec 
liyc^ in bem SSec^dltniffer ,t9orin bie£)rte m unbn iu ben 
geiee» t imb ober |tt Jben &t/iii»\xi^U\m bei^at^ 
flc^cnr ' Idgt fic^ Mn Umerrc^ieb tingeben r »en^ 
ungednbert bleiben. 2)emnacf)"*'finb alle be|limmenbe ©tiid<| 
^^n S unb 2 einanber dOnlid). iRun traben xok m ben 
fBetta^.tiinge^ K«f^^« t«6tft* S«x7 emtefeur ^ ' 
wni Me ikIUinmenbenetdtfe {t9€9#r 2>tnge efeuw 

. ber df)nUc^ pnb, aud) biefe feft|! einanber -^^nlicf) fet)ti ^ 

> muffen, aifö ftnb S unb 2 einnnbec dl)n(i'c^. ©icfe 2lef)n* 
li(^feit fnbet @(att/ bie Seiten t unb e mögen in n>a^ 
Itn»e9 einent ffie((4Nff^ eitiaiibev gt^n. tomi 
bie Seit ^ ciii S^^^eil bet t fe9n; in toeb^im. goB« 
auc^ -2" ein Xbeil ton S fepn mug, inbem bieörte, welc^j?' 
ber 3ltcm innerhalb & hnntt , bann unter ben Orten^ 
MlAt et iMit^M t einnimmt/ ^griffen ftnb. S^arau^ 
cigibt fic^, bü% 8 tiM SXanmbitig »00 fofa^fr SBffc^^afHM f 
f)cit fcp, bag feber Xl^il 2 UfftlUn bero 9aii|(n 
t(r; n>orau^ »icbcr folgt, bog c<J uic^t^ anberö, aCö — 

gerabeSinie fep; inbem e^, »ie bie ©cometep^ ~ 
.wiStA, fenii fciir on^re«. SUnuii^ittt. «ibf r beflcnc (ebefi 
S^ beiir Oanjeii d|»h|i(^ «tfrc. v . < : . < 

- fc> r ' ' §. 13. ■ : ^ - . ' 
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ttif ober htfimmiüTt^ ^in^, mnn (2mmf{tc^e$uncfe 
tHfftlUn 4tt^ einer gemtfea Snia^l gegebener 9>fitidE€ 
MMb (im ettWIt^t ateniH tr^tt Si'lsclii 'mtd^cbcr 
toirf(ie(^ bef{ihtme# ober boc^ ießtmmbat frnb. 

. Httmcffiifti* €^ \9 befatnCf buf Mnn eril |t»<f 
fßmtH «nf irgend dst siRrer {.'O: ftnmiteellttr/ oitai 

(xok man fagen pflegt) bnrd} 2lnfcf)auung — "-^fge* 
len ftnb, cme uiKnMicf)C 5Jicngc anbercr ^uncte (aller 
berjenigett nifyn^id}, \\>dd}t mit jenen in c^erabet £inte 
Kegelt) bttr^ tint bfogi iKlfd^ tc^ «kt^Uinigti i^ttt 
Ciiefiftmingen . Ven gegt bcneti fHmeten ta bit €ii(fto* • 
tnng biefer ^mr) unter emanber, olfo burd) MiJ^eSlegefit 
(ober burd) aOgcmeine S^cgriffe) beftimmt »erben Wnne* 
fiBenn t>oaenb^ brc^ f^itncu gegeben ^iibr beren feines 
Aiird^ fein 9(r^iit§ )tt ben tint^ at^m idfpw itfSma$ 
Hl — (b. ^. brri> qjnikte, »eT<^ nid)t in berfflSHi^aiiil 
liegen)—: fo lagt fid) eine nod) größere SQienge »ort' 
^Puncten (nd^mlid) a0e# bie in ber €benc ber brep gege« 
Um li^ft) burtb eine biofte Sefd^eitnot M SeeftUt* 
ftffTe^ ^e tMiUtmn (tNf^mmigni/ bimt 
!&egriffe, bcflimmett. SBenn enbli'd) bier ^uncte gegebert 
flnbf bercn feiner burd) feine 25er^<J(tniflfc jn ben brep 
dnbern fd}on befirnimt if! (b. ^. i>ier |)uncter bie fli4t 
Iii efnerle9 Ci^ene liegen) '^t ^[I8e fic(r jebee 'ttite 
jü^glie^e fünfte ipnttc!, efflcge, n>o er tmUff M#S 
burd) S3efd)reibung be^ SScr^dltnilTe^f bö^ feine t>in ^nf* 
fernungcn su ben €ntfernnngen ber gegebenen ^uncte un« 
ter einanber beft|enr ulfo buec^ UofeSit^iefti befUmmlnK 
9» biefe* IBa^eifett eftniierl, -toir^ nM ^effhtiKctr be» 
Sn^bmct fn tmfirer obigen €rfl2rttng: \yavi^ einer ge« 
„wiffen Sfnjo^I gegebcner^nncte burd) bloge 
^Sleg^U beflimmbar fepn^' üerfie^en* iDer funtti 
,mi^Mii0 «feU^ gegeben fryti mAfjtai> m aOe ibrigeB 
fhincre dneg giaitmbing^ befiimilieii iu tSnnm , {«barf ei 
i^ea @er<)dtcm immer nur eine geringe Slnjafil; inm. 
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wx% f um axA^ biit d^d^^Q^a 9ttiKia|. «De Mr^ni Mtef 

men fdnncti; ftnb i^ftcr^ fc[)r t)i((e ndt^tg. Un^ ^wat 
fo pf( bet 6e9^n|lanb eine unenblic^e aRcnge Doti 
^ttuaeii ent()ä(t {m htt) aOetf ^nicn/ .8(4(t^en unb 
yem bet Saa ifi): fo migee «an» mmi |(b€t dntcbie 
^unct ju femet I^Sefltitimtm^ cwct (efon^ern SKcdel 
börftc, eine unenbd'c^e SRenge" bon Kegeln auffaflfcn; b. 
beröegenjwnb trdre fo gutf alö unb? (Ii rambar. ©oll 
et bcrao(;ngeaAtet U^mmhat fti^r fo nrnifen entmeber 
alte fl^tne ^uncte btirt^ eil» imt' eben bieftlbe Stgd be« 
(!immt »erben frfnncn, ober er nm§ fid) itenigflen^ m eii^e 
enbli'dje SKenge bon X^eüen jerlegen löffcn, bercn jebe^ 
bttrc^ eine einzige iKcgcI befllmmt n^erben fann. «^iebe^ 
t»trb t)oratt^9efe|e, tag fid^ tm^ einc eitiilde gu^el me 
mienbUc^e SRetide toti fttti^R-k^intneii Uffe. Unb ba< 
tjl aderbing^ nnJgKc^. ©o »irb j. SB* burc^ bie furje 9le« 
gel: f»fic^ alle^Puncte i\x benfen, weld)e boa; 
fiimey gegebenen a unb b )tt)e9 ebenfalU ^egi« 
yfcene enefetnnngen ^aJ6en^^ eine nnenbüclre Stenge 
t^on^uneeen SeftimrotV bie eine gan^e ^ret^finie (ifbeni^ 
beren ab iji. — Sag übrigen^ SlaurabingC/ bie nic^t 
beOimm^ar fmb^ . eben .be^balb aucb feiner ^erec^nung ib« 
m &ti%t itneerKegctt, iend^eee m ifeibfl iiW • %\m, 
xovth oiffa {m Ser^lge biefkr Vbbanbinng ntefft me^r ge« 
bad/t werben. 5Scrlangt man aber ein S^epfpie/ eiiie^ 
foId)cn Siaumbingö i fo i(l eö glcid) jener bon »ielen @eo#; 
meiern jn einem berraeintlic^en Sebnfe bey Setccbnuni bfi^ 
Cu f t> ett angen^am^te ^riff einer ge b r e n e n « t n t e, 
„bie aui^ nnenbli'c^ \>it\in, unenblid) fleinen> 
„©eraben sufammen gefegt gine foldje im^y 
i^t eine unbeiiimrabace, fefton fnr ftc^ feib^teinerj 
Serec^nnng i^rer %im W$y, m «ie Diel ioemgir# bof^ 
fie .nn« inriSEierecfijmng bartAige ant^ecerii^er^lfen MQnee.t 
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üttt mt> fonf! feine anbere ißuncte cnt\)6lt, al^ bit imp 9i 
iiub b; famrat atfcn, bi'e |mtfd)cn i^nen liegen, ^. . 
iDelc^e (tt a in eben berfelben Siic^tung^ n)ie |tt b w 
ae»' b<r(irttm &(ic^9, »ie a r tetctcn |inbt 

. ^ §. 16. 

. £e>rf<(^ Siit enabt (p eine Sinief tmb üoat 
tine beftimmbare. 

' . . SBewci^. i(l leic()C ju jeigen, bag biefem Slaura- , 
bin^e bie 11 ^eforbertcn buvtniaf)k ^ufornmen; unb 
tolatt(b tfi;ba(pe(be eme Jelnie. SDie SUget aber, nacb! 
iiielij^r äOe feine ^uncte beflmnnt Mrben; tfnnenr Tpricbe; 
.f^on §. 15 au^; ba^er iß biefe^ Svaumbing auc^ eine, 
bcßimmbare iinie» • , ' 

: , -17. : - • ♦ 

; Slufgabe. ©ie jwccfmigfgfle 5ßcife anjugeben, wie' 
ftH beftimmbare Sinte einer bi^reic^enben (Htitabt fl^ 
^ttinfr fittiicte beiämme ttetben ÜmL t. . 

- ^ 5luf((5fuug. 2)a jcbcr ^unct m (gig. 8) dtxß Dier- 
gegebenen am Secjucmjlcn 6c(iimmbac ijl, n)enn bre^ ber»' 
pibin i.^. h, c, d ein fol(be< SBerbiltnif {u bem l^i^eeii^ 
a'b<tbete, bog bie brcp SXtcbenngen nb, ac/ ad' auf etnaW 
ber fen(red)t flehen; bann aber t)om 5)uncfe m nur bte 
brep 2lb(tdnbc feiner auf bicfe Svic^tungen gefällten £o* 
tbe üon a; n4b»nlt(ib «p» aq (==po); ar (=oin) gege/ 

Ben ftnbi jb benfe. man fi^, bog antf ben fSrnmefteben- 
Anliefen ber {n Mimmeiibfii tinte berdletcben Sotbe (mm 

nennt (I)rc 5lbftdnbc t>ou a 2lbfciffeu ober Orbinaten) 
auf bk brei) afiid}tun(jen ab, ac, ad Cmldji and) ül^cw * 
beiS^n) gefiOe fr^en. $a3enn nnn bte.Coorbbiaten ftir m- 
Htttb r y^ ^r fSt' einen anberti tpnnce n aber bttrd^ 
2t+^^x, y+^y^ z+^z'Dorgc(!elIt n?erben: fo fon«^ 
nen bie Sei'^^)^" /ix, ^y, Jz, nie alle brci) jugleicf) bte 
. 5BebeutungSRullf)aben; inbem fcnfl n mit m etnerlep y unct 
t9dre.I>ie enefernundntn a6er iiis:ir'i^^4^y^ 4*^a<^aKU ; 

. eine 'Otfiffer !«i#'na(f^ $. 11 für |ebe« m aBe tintet üner 
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' Beffinimfett ©renje m^U «mt lA« < «wttMl^ <dÄ 
ttcn. SKorou^ t)enu folgt, t>a^ in \thm x, y, z, 
Umt Jx, ^v v gibtf ol^ man nur »in , t). ^. tof 
Xr % !»oferii fijt toerMWt fUj^ ia^rnr adct^ Um 
f<@c ^(t «teugfeit fii^:liilcni^' Sa fd^« nim (itit;'>ei^ 
' bcn 5.53. z nad) tem fo e^m ®efagteii"iioH»<i*j# *M . 
Uttif unb unenMic^ t)ielc 5ßertr)e annt^raen mug, fo (onn^ 

. (h^ ()oc^flen^ foleente gdtte ereiaatn; a) unenUi^ 
t(itü ^»crr^ieMe z sc^m }« «ine« y ttnb cuKm x;*, 
b) ttiwnWicfr w* .|>erf(*(ebeiie'« imb y %t^m iu Htm' , 
x>. c) eine nur tnWic^e SRcnge »on z geboren einem" 
y, unb eine nur enbllc^e 50?enge ton y $u einem x.- 
$BM(Mr Imb ade bret) giOc bey einet Smie rnitgiu^; »ie> 
iMi^ Mo8e IBe^ffiei bet eeirtbien |ii§f. Senn Uff ivm^ 
^eraben, bte pfkvaM {uc Qtire e lAtftf man htn er# 

. (len; be^ einer, bie nic^t \>axaM z, aber boc^ fenM 
rec^t auf x^tfytf ben {»epten; be^ einer ftocQ 'anber^' 
liegenben^ ben Meieren ^aO; 6e9 einer aebroc^eneii' 
einte tnbltc^v tiie mtf^ Ne9 fMfin 'iBemMI tnfatenengti' 
fegt ifl, befielen aUt brei; (ugleic^.. SBir tn^^ 
.nun jeben bcfonber^ bctrad)ten. " 

1} 3m er^ Saae begreife mn Uid)t, bag e^ ber 3^* 
tmb yr ftti berdi |ebem $aitre udenblic^ b(ele s. se^iteii/- 
felbjl ttic^t mienbltc^ fiele fiele« --CMne. ^Z)entt eine* W 
Selbem: 'unter ben unenMic^ bielen z, welche |u einerlei 
X unb y de^tfren, finb entweber alle z ju öerfle^en, bie ' 
.|i»t((^n .etilen befiminiten &mitn liegen; ober nur ge^. 
ttiffe> bie mnn tn4t ttft t^iU^ <tS<v^ Keüel {it f 
befiimmen ^at ' 

a) ©er erfre gaCf gäbe ju jebem ^puncfe m ffir eine / 
beftiramte Smfernuti0 unenbltc^ tiele SRac^barn; tnbero ftc^ 
no^ ben inmMil^ «(den Jx, dy. imenbUc^ »tele jnfamf - 

, mengei^dr^e tpacrre ^efau^^eie«- Hellen ^ in beten febem' 
ein gelbe, »elc^^ mit it>ncn r"(^^x-+^+^**) ^ 
Ä einer be(?(mmten ©riJ^e h machte. 

b) Sto »wevten ^<^Ue {4me e^ »teber barauf an, ' 
oie nwir lM tiif^ ^ 0Hf y nUe v»a^n be* ' 
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««rüi^ fM. " 944 frfte vOn cteirir^ gAftmit a; nur 
bofe nianffatt.Biejo x ttxt y ^atte. €ö W<e6e offo nun; 
ba^ Snxpte ühvUy. 5Bcnn nun Mc ©rdfen ^/x, 4y, j^: 
ito^t nnenblidl^ tjitU, aber boä) nid^t alle iMiMM gmifd 
©wniii ,Keam^ fScfl^ (i^lMi fo Kt»n 

rC4x^+^y*+^i5^) Ittor unenMid) t>itU, ober boc^ nidjt; 
<^Ht mut einer gegebeneu ©nJgc liegende SBertJe m|(tV 
bi^Ll9« Die^ bep einer £mie Mf. ~ 64 Um ba»' 
ti9. w eiit tnpUilii,9imti ^mtximby ^ttm, fuc 
(iffeti ^ibtß ^aat bk CMRe c wmblid) t>iek, unb |n?ar 
alle i»ifd)en befümmren ©renjen j.S. a unb a + b, bann 
tDieber a + b+c unb a+b + c+d; tt. f. , fegeiAe; 

ai$ccctC:««teR muß. &»B babif Me^mii (iiie »idtnuirir 
#E»f^# .fe «Äffw' iw4 «wl^ bKfe €rmietr felbf? 9 e g 
iien fe^ti. -^au« erfie^f man, ba§ bie £inie, bie man. 
t|i bicfcm er Iien gaöe t)or |?d) bat/ eine ©erabc, ^/ 
(in Inbegriff t)on mebrcreii 6.(faibca fcy^.bte.iON l»!^. 
rf^ttcl jur % ber iB Jief€t|, 

. 3» b<r j» e 9 ten f^er ttm Utxadmm g<Jffe Mgt 
fkft auf a^nlicfee art> mie im erffen bortbun, bag eö bec 
j,, iu beren jebem.unentnef) biek y unb z geWi«^ frttijl toi^: 
b<r nur eine enblidje ^.'enje ae|eabAif^ iDiifM potüiiHH^'' 

€»Wi(^»«i«<l>0ti8lö*(wirn,olfo nur eiue enblicbeCDiengeüori 
y + 4y/ unb z+^z geben b<)rf, ^mifc^^en beii ©rigen y 
Mb z+Jz ein folc^^e^ älci^bdlltttg ber JUHibtdigfeitemt' 
ftnben mugf bag e4 nur eine mbtid^ g genge jtili mmmw» 
{^(tf Vy im^ Alfti*! / »c|^' »er*mTr ^y»4. ^/^^ = u 
twrb; b. ^ fiSr jebe4 y+^y gibt eö nur ein ober einige. 
z.+^/z, unb alfo and) für febe^ y mtr ein ober einige 

roug ba^er für jeben^rt^ bon-f ngoil M^heft^: 
i^^^nbeK jpjpn, ba4 ^ie ingi Ce^rtfimfit a Mi» 
^ef^*^rdn^f/ba^ fte nur «moi» ober einige beftimmte ©ertbe 
anm'raraf. Sa e^ ober bct Sßcrtf^c, bU y anni'ipnifr uns 
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feefiiittfli»!»! ii«4rn ump fif ^m »M» mi^ 

il0r^r. ia fit alU mfi>^^ d«d<6enen ©retten lic^cnbe. 

tttt^ eine enblid)e SSengc t)on Öleic^ngen ton tier gorm » 
K^fy redeten ^ uob ba^ep ui^erbie^ aude^(f<3t fepn, iutter«.^ 

iid), baß bie £ime, m'e mm jif^t tex M Nr itttnier/^ 
ober ^tlicö^tt ^"f Si;e ber x fmfrec^ien € 6 e n c Itf 9c. . 
S- 3m tvi^^cit gaO^ enbU<^ Ufi auf a^nUd^ 

töcnn ein_obcr n'^öare ©leidjungen tjon ber gorra y=fa> » 
unb z = fx gegeben, unb übcrbteg angezeigt ift, inner* 
^a(fr «pelft^t ©rcri^in ber x jebe^ biefer $aare lur 9e# 
(KmmiittS y mib z sebratN^I i))erbeti foD. — jDie 
Sinie , hit man 61 bte(itiii. $olft (|d^ {lae/ iff^ ober tami 
wenigpen^ eine berjeiiigm fe^n^ ixt mtfn Linien bort 
boppeUer j^rümmiin^ (coarbed k double courbu^e) * . 
tMmtt» ' ' • 

$. 18« 

Snmerf ung. 6oti(l Nf( e«^ ,ti<be ÜMe b(|t 

„p^ bur^ ein JSpaor ©lei^ungen bon ber gorm y=:f3Cf 
. yjmb z=fx beilimmen.** ©iefe^ i(l tiidjt göa§ rict^tig ge- . 
- fast ISon unbetUminftarcti^tattn einma^l gtft btefiif.. 
eag geiotf «t<4t. «Nr aiic^ tointi mf.lpsuMfli mm^ 
hat, unb bttr(^ ein dniige^ ^aar ppn VUiOimm 6e« 
ffimmbar Ip, »itt mau nidit immer ben 3n6egn'(f fdmrae» 
It^f^ Huncter toelc^e bucd) bicfe (mcp @(etct}ungen be« 
flupm^ «Ktin ma^ für toa^ (romcr für SSertfi. 
nnmmnttf ronbem ^nnr (rgrn^ ein ßjtift »er Stnie, ^ 
, »en; wie bie^ j. 55. gefdjfe^^ wenn Semanb pcö bic brcp 
* ^eüen cineö Srcpecfe^ bcnfe, wo er (tc^ bie brep QJera« ^ 

' »eo ofml^or ^ t^^n mp«ii$^es SBerlängenui$ 

t 
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bcl^aupten (öniidtr ffe tbdrben burd) <m g3aar ®ld« 
cDuBden btfimmti mug man mcnigflen^ btt)f(^tn, bag ma«' 
in bufcn &UiibnHtu für x Mo^ foMK VM^t.^-ttfi^' 
Nnfe/bM4MirM» jBEÄt4-V 
tLf/to. jiiegnii iDa frmit (W(^:fiftteii geben fann, be^ ^ 
ren tin^elne Steife nad) einem 9dn$ berfc^tebenen eeftf^e- 
fM^tf)tn, toic btefe^ bcp bem nnt eben ernxl^^ntea $et>» 
lllMt bcr Umfan^^UiNc etne^ S^seycctt^ got* 
{jiit fd lieft mm bttffi^tn^ Ü$ iftM au^ mc^r^ ^In- 
^aar ©leit^ungeii erforberlic^ pnb ; n>oburc^ man «ablieft 
Ottf ia$ im Pot^tt^i^bm §• etfugt^ Ummt : * 

^ 19;- * 

Srflarung. Sie Jdnge einer Enie ^eigt eint" 
eti^c, bie au^ bcr Statut ber £inie mittelflJBejtel^ttnä' 
tiffelben auf tmt ge^efenc, fntfrmims^E ntOi ünM fih \ 
c9en tkftljt ^ptkUbax i^f baf «Mim bjefelbe für ein ^e« 
t»i(fe^ ©tief ber £inie =1, unb für ein anbereö =A ift, 
fte für ba^ ^anie;; ba^ au^ biefett beifbCQ @|tUfeä |it ^ 
fimmm bcjle&et, fr^. . . .: : . ; \. ; ■ 

attuncffttttg. üUtß atette f40ii be^M^, . 
mU matt feiner nocl^ midWoInt if!^ Sibir^ er« 
fttör^; fo (fe^t ttnd> gegennxJrtioer (StHitm^ foum ein 
beflferecJ ©c^itffal bebor; ©emifle ginmürfe, bie man »f*. 
Ut fie borbringen wirb , fann tc^ fc^on je$t i^orait^ftin; 
siii( »iB fie MHf> 9leic» m Mrtc oiifii^ im Mth - 
tmUn. ffrfflid^ Wrfte fcf^on 'a^ancQem auffaHen, baf 
td) ^ier ben Segriff ber Entfernung bon bem ber 
Sange unterfcf)ctbe , ba man fonfl U^t>t für einerlei |tt' 
galten pflege. £)a6 aber biefer ttnecrfcftieb gcgninbetr 
Ml ber »f griff t^r Cn^ftriiimg «<r elnfaeler <rfjrf## , 
mr ber Mnge fep; fatia man baran^ entne^mehir »eil ftcf> ^ 
Entfernung bei) einem jeben ©i)fleme jweper ^mttt 
finbet, o6ne ba§ man {leb felbe mit irgenb ^ einer £ in ie^ 

asr ttenisfhii cbcii mit einer ittiuin, . «ertanbeii 
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tMen brööc!)f/^ gettter biivitc ci^ fd)einett, baimtm 
CrHifmtd ftc^ nidx auf ta^ ^efca ißegafit^ 'f^ll* 
-Nttf Äif ritte 4»fiUiee €isiii(Umft »efTer^^^^ ^anbe; kß 
• ^ rt^nA-^iii »fgdff^ tct »iiiige einer £inie lu gc- 
lan^n^ eben niö)t nit^)\i (^cint, fie ali ein ©anje^, be» 
4l«benb öMö mehreren Sbeilen , ju bntadfUn: Aierauf ^ • 
' Wfbereicf), ba§ ber »egriff to.«4ii^ tl*et >Ä> «ii-^ 

teiifU/ oto Intenfi» fr^n rauflen; fd »(fb gemi'Ä 
Bliondnb in Slbrebe fleffen, bog «dnge bm ©riSgeit ber er- 
pcren »rt bepjusdblrn fep. 8Jun beißt mdtt' oteiif j^e' 

ttw* IHfk mw Wf'Mnge cmeir 8mie nie^ obne ftel^ 
•Wcf< aU eiiv ©anje«/' beRe^enb an$ Zf^tilm, )u benUil^ 
©iefeö ijl ö!fo boö eine «SRerfmo^C (bo^ gentwj in bm 
»egriffe ber «dud^. Söirb tutti ftfipti (pii iiSe^ 

MMR fl(* ftia^c ©ro0e jebe^ If^eile^ in benfen ^abe^ 
5>»obe9 bte ©roge bei^ ©anjcn, n>enn f!e nac^^ eben berfclt ' 
^,ben Segel befliramt »irb ^ b^r ©umttic ber ©riTgiii Mf. 
«tdttidQca St^ae «kic^ filtaiiil?*' -* grepKe^ Utft^mt 
wetttt^OmtnUärm iint folcDe erfldrund ben fSu 
; fln'ff b« Cditde/ ffaft i^n er(? erzeugen, fd)on alß hu 
fannt tjorauöfe^e; njcil man fd^on mifiea tnug^ loatf Mnjl " 
fep^ wenn man bie Un^tu imiftt etucfe «b^if t ii| im» 
mit ber iin^^ M &tinim f^ttiit^tn i»«. «Senrt 
#«r ^»nrf gjtiv^ fo mdfiHii «tt6 gkic^em ©runbe bieU . 
)ftif^ CrfUirunden ^ bie bod) Sebermann für ridjdg aner# 
fennt; »erttjerf/icf) fcr^n; j. 33/ bie ertMning btt Xfiffu 
uni, »»baß pc biejeiiige ©rdgi fipp bii |tt bem «uH 

minMl'^irret Cmihtttg (fiege fü^ fagen) ju Derfucl)ett> 
©b eine gewiff-e ©roge ©iffereni fe^^ mfigec man felbl 
• fcbön beft^en* Mm fo fatfU^ tiefe «imbenbung ^ 
todrei unb fo gnoif ntoii, o^qi 5(e jDtjf^reti} fd^on iii 

«erabi tim^ btefKertUrung |?e am 6id)et(len bur* 
©c^WflV Pnbm fan»; fo fanti man au^^ o^tic bii Säo|i 
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^r.tmico ab, hc, ac fc^on )u i»iftxi, 4M ao^ bcr (Ft^ 
ttarutigs taiHu^€,ah'^ S4tta^bc= eilige Uff 
JNi§ f^r bkif^ htt^fM^m att nacft tintm unb thtn 
l)cmfe(ben @efc(c au^ bcr 15ef(^affcn6^it bcr£mte ok» 
icitbor frpii foQen, bicre Drögen fclbjl befsimnien. ^ 
Siefen SlQe^ kttKiftt niift freylkb cc(l nuc/ bog bic in uttn 
Inrc CrIUhnwg rnftimmmmm SBirfMaHe «bc^ Sesrifei 
d^«r4ilteri(iir(^ ftnb^ b.^. bag fle bit UiHie tmt 
tinie au^fci[)(ie§lic^ {oforomen. .^ierau^ folgt ahtt 
nod^ mdit, bag fie bte »irflic^en 33ef!anbt()etU be^ tu 
€ff|4rnibni Scgrtffc^ (inb; fo «cnig ol^ ber Segrtf ntlM 
««ft Signrr derctt iefammtr ttistct x8o^ Jbt» 

ma^C bem S)r<i)ecfc au^fd)(ie$ltc^ ^ufdmmt. (Mein utt' 
Utigbar i(! boc^ , ba§ in b<m Scgrife bir Sange iencr 
iNr eti%€, tmb {mt b^ einer tpumfibtn 6»§^ 
eine« tmi nehmen ft^etleit befieiMiben Oanien 1^9(1 
JRun bürftc fc^mcrlic^ 3emanb ein ^erfma^C {u nennen 
tpiffenr M tinfaibtt, atö ba^ t^on un^ gegebene mdrci 
tun (ol^ düfereutia ^ecifica) |tt bem begriffe eme^ 
eantm IM genuB pr»ximiim) ^{iigefigl/ dnea 
griff tm^ ff^m Umfange mie bem be? I^nge in erjeni 
gen. Sie Jogif ober lehret, bag, fo of( mehrere Ser* . 
fnfipfungen t)etfd)iebcner g)?erfnia^Ie t?oii btt^rt ^iht, ba% 
bcr ^a^ijff ben jebe erzeugt, einem unb eben bcmfelbei| 
Be%m9tvAbt m^dj^tfbii^ iMmt, btetemge* mt^.^nit 
f!d} iur ertMrnng b^ttbtn etgne^ ttcld^e bie einfädln 
iß. — @oQte ftc^ ^emanb nad)3l0em/ wa^^tct in ^^e 
gefagt iil/ gUid)mo^( noc^ nidjt bon ber 9ltcf)tigfeie bie# 
fer Srfldrung über^engen tfnnen; fo erinnere iit, ^^ift9 
fit nnfrre Sterte genngf wenn er bm gegenm&tigen § 
«nc^ mtr ntt te^rfa^ gelten U0t fBet foare nmi biu 
fe^ ntd)t t^un? nid)t zugeben wollen, bag bie £dnge einer 
\ibtn £inie ber Summe b^ Mngen it^rer eini^lned £^tb 
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IM ottdy »DU ghid)« im^^ 

tdnge einer 2in{e eine qtwifft ©riße, bie oitj ber Slaftit 
ter Sinicr mittelfl ^^qi'e^ung berfefben öuf eine gegebene 
(Soffernung Er nacf) einem für alle Sinien gletcbloutfnbett 
^«rKetlbtft Sktw nun jtDet) Sinten 9 e 0 m e« 
trifd) gleich b. 6- tdu btr SSer^aflknbcit ftebr bag ft 
itt>e9 i^rer öleict)nabmi9ett finttt in bet etttm eben bi>« 
fcibe (Entfernung t)on einanber wie in ber andern böben; 
' fe nittfjattcb aüe^^ toa^ man an biefen Linien burd) 23er« 
' $U\dfüH tfcirfeibcn mit «tncc scsebcttm entftmm ^ 

• nebnien ronn, in bepben einerlei fer)n. aSitbiii »mf aii4 

^dngCf aW etaa^, baö auö ber6umnie brefer ^Keil»' 
nabie in bepbm 8inien bmd) ein unb baffelbe ©efe§ be- , , 
fbnimt oirbf m in ba einen, fo in bcr onbcrn befunbm 
Herten..' . ^ ^ . , ' , • \ , 

«ttttierfung. ^df f>iet ^tomtttif^ iUi^ 
genannt, man fonft gleid; unb dbnlid), ober 
t«* . einem nocb iltern ©pracbgebraut^e c 0 n g r u e n t ju 

.ttfunen |>fle9l. JD^^.Unpaffenbe M Ie$eem Slu^bmcfe^ 
frbeaee fd)on barmt^r toeiljritimltcbe £)in«e.r bie S^eybei 
2le()nlid)feif fowobl aW ©leicftbeit b«*«r bennw» * 
md)t immer au* jene ^igenfcbaft beft^en, bie haß ®ore 
^•ngrvenj urfpfungjicb anzeigt, «nb ju beren S5ejeid)« ^ 

" nnfffl e^ l^iftiS ^vbeb^Ken n>erben follUi ub meine bie €i< 
S<nfc()<^f^ ^^^d toecben,. Osu fix einen nnb 

eben benfelben materieOen ©egcnffanb Ct>erf?ebt fid) jn wr# 
fd)iebenen 3eiten) ju »erben. 60 fann, um ein 53cpfpief, 

* hai fcbon Snnt gegeben f)ati jn mieberbolen, t>^ Unit 
j^nbfit^ttft bem regten »oHrommin gieicb unb ^Nicb fepn, 
unb wirb bocb niebt auf bepbe j^inbe. — %tcpH4^ 
bot man biöb^r bie £cbre t)on ber €ongruenj in 
^tt jeebentung. SSorte^. beynat^e. ^ac nic^t b^a^beiteti 
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mi Sickert S irofon (ia (einen Elemenlis £aclU 

menfs CUomitrie) bci^bringt; Jfi jBp4 fc^r lOCirig, 
3n einem tjoüenberen (Si>(lcme ber ©eoraetrie aber wirb 
man avtdj biefei* £ebre einen ^bfc^nitt »ibmen muffen i unt> 
i^re Slefubate mcrben intereffant 9eiiK9 fcpn. ^nimerbiii 
Iiiire man alfo beut iB^oxtt Congrueti) feint Mon btncd^ 
ben €prad)9ebr(ittcf) feftgefe^te i&fb€ittiMi9r in ter mn fi 
in jenem üibfd)nittc öcc ©cometrie notbwenbig ^ben 
lotrb. — aber ben ^^brud f^fjiniiö) unb gleich 
l^etrifft; fb iü e^ er{iU(6 tt96e(|ueiii, einen. em)eUien S&e« 
griff burcft iW9 mit unb beiri^mi^ Sporte beieifjjM 
iien; bonn mug bicr ^u bem SScrfe gleicb ber einfc^r^n* 
fcnbe ^cpfaö ^in^u Qc\>ad)t werben; „blo§ in S5ejie« 
,^^un9 auf bie @i^gej<- m\ö)tß bod) eine ttmi 
tbollfam^ Cdip^^ ifi! ^ 3tt gotge be^ @prad^briiit(ftN^ 
ber im gemeinen feben ^errrd)e / ben inoii' oud^ 'i« bm 
?a>ijfcnVd)aftcn , fo »iel cö angebti e()ren füHte, bejeicbnet . 
bo^ SBort ®leicf)J)e it bie Ucberctn(limraung fdramtlic^er 
9Rerfma(^(e. bie burd) ä}ergUid)Ung {we^er IDinge an 
i(tieii «»atni<^mb«r ff9b. .<S< #teii.intf olf« lidt^igf bie« 
fhü fffii^rte in tiir 9conieerier m ti ben ber Ue^ 
etn|?inunun^ ble§ aQcr jener CDierfinable m^cf)t, bie burc^ 
$ergietd}ung mit einer gcmiffen Entfernung nni^rnebm» 
lor flnbjp ben i&etXqe geometrifc^ )» getai* ^ IDen 
begriff ber (NeMUct^leit aber erlMre U^, ft^bn 
iBolf unb .Slnbere geeban/ al^ bie (Sleicbb^it ber inne« 
ren jlQierfmabU i weiter ^inge b. ^. ber jenigen 9)^erfmab(e^ 
tbeSc^e an mem £)iti^ an unb filr f o^ne Sergleu , 
4NW(^tieffi^UMjn nii etbMi« an0er i(« <«ie hkfti {.«^ eun;. ^ 
gege^e ^.tijt|]t r«iiitg io4re), ertgmie mrbm (ftmeK« 

?e^rjra|, ©erabc Linien # beten Cnbpunete in ber 
linen Jo, ttütit at^ i|i ber anbern m cmmiber enifmt 
fMili^nb Amft m giei((ier tinge«^ ^ ^ 

^e^e.i^t^ aptmi bie gerabe Jmie tvirb Mannili(^ 

. - • • 

* 
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Mi^Ail^lwM ecMe «crobe Siliiii 

«Ifo^ bffffii 9ntpmttt gleiche Cmfimimm -tiiiftr eiii<«i<^* 

ßnb. aifo finb aud) f!c fclbfl geomctrifd) glcid); öaö« 

SufAt« 3m fiegctu^eae gerabe Linien, beren eo^ 
im«^ m bcr €tiim lud^ cboi fo w^ciir^ m ber MMft 
t)oit eifHihber übfUffim , fmt> wid^ t>c^tt . m^tiif^ jMftge; 
ttob jwot diejenige , tercn €nbpuncte einanber xi&^ct 
ftf^tn, i\\ ton gcrmgerer Un^t, ftc tfi# tpte man f(|« 
•Hü fflcglf. liitritn £)imi «fon bif «iiefcrnwig cd (JJig. 9) 
toiittt ali Me Ciafemiuig ab fo Ugl ftcb iaiict(fa(ft 
bec £iuic cd ein ^)unct /? angeben, beffcn entfernmig wii 
c ber €ntfcrnung ab gleich {dmmf. golglid) lagt pd) bie 
Unit cd a(d ein @anii€ betrad^ten, b((fcn integrirenbe 
Steile bie b<9bm £micii cft ui^b ^b. S3a ntia tebe 
berfdftcii Huf gmiffe Sange ^abcn mug'^ bie Utige bei cß 
aber nad) 23 ber Jdnge ber ab gleid) ijl, fo mu6 bie 
Singe b^ €4 not^wenbig grdger fe^n, bie ber ab* 

^nmertung. (Entfernungen an fieft beffi^m 
ieitte 6r^fier f^iibem fit fbib enttMbec gteid) ober nn« 
gletdir in bcm |ei((eni 8<tlle entweber meitrr ober 
enger. 3n »iefern aber Jene 6(rfttiimitr%iefeniii«gr ^ 
§mifd)ea jwet) ^uncten obnwltel, ben ®runb juc SRdglid)« 
feie einer geroben £inie in>ifd)en benfelben ^unctca ent^ältr 
bereu Unge boit beiiimiiiter @r^$e if, legt man aue^ ber 

. Ctttf^mttng ftlbft eine 0f <f e levr bie a(er eben be^^l 
nur tmt intenfibe ig, imb bur* biefejlken Sailen an*» 
gebrücft »erben mu§, burcf» bie man bie £iuge ber gern« 

* ben Ünie au^bräKft. pgS ,a^c Ibie ^tUf^niHig (eine e j:« 
tenf ine ^rife fe», .el^^^ »mi bmni# 9(il «n^ 
feiaet^ SMiUn ^(b^ti benn n)o(^( Ugt fic^ «in .|er 
2inie j»ifd)en a unb b bef)auptenr ba^ fle au^ ben 
%VH^ üikien nnb cbf nici^ aber bpit bu.4gnifee« 



— 4» — 

iittttgch, ac unb cb, lufammcnd^fe^t (cq. "y ^ 

•ScI^rfalgf. ®cttn Me %'c()tun9en ba unb bc; cb 
«nb cd; de unb dci ed unb cf; u. f. (gi^ lo) je 
|W(9 unb in»C9 einanbct cnitfcdendcfc^tf imb .bie 

•rtibS^b bic9(nia^l bcr 'J^unctr a, b, c, f , . . » =n+iy 
cber bi'c 2Inja||l ber €inkn ab, bc, cd; de, ef, . . =n 
fo ifc b[c.£4nde bcr £inte af=3]ix, ttKUn bic bet ah bttrcft 

1bie ®r(fSe x oti^dfbricrtioirb. ^ » 

' * S5en)ci^. ?)crmrJ9c bcr SSorau^fc^ung , ba§ bie ; 
Slic^tuncjfn ba unb bc ; cb unb cd u. f. ». je tme^ tuib 
iwey cinanbcc mgcdtngcfc^t finb, Uegcii bie' serabm tu 
Htm 4b, bcf ; • lebe soii) auitt^lb ber nnbern, Affe«6rr 

;fa'bet ©eroben äff beren !nic<jrtcenbe Steile fic an^ma« 

. c^en. Sa^cr i|l jufolöc bcr erfldrung birsJ 19. - 

^ittf e afss täiije ab+ iin^i bc + • ♦ • 

-ffieil ober bi'c (Entfirrttiingcn ab = bc=..; fo (tnb 
bie Unm ^^cfer fMnmtlidjm &nkn nac^ §. 53. cinönbei: 
Skid). £)ie ^n^a^^i berfVfbcn ift aber ui tnii^ia bie i&ige 
•'ter äfsnx^ Mim tie bct abs=^x ig; 

. z.. ^f46» fSean tiqigete^re bie £<tttde" ^er serabeti- 

^Sinie af:»9l dc^efien ift, fo (anh n^an bic£ange be^ 6iu< 

• 4*e« ab^ fiabtti, Mem xä ~ • ^ 

» . . . . n 
• ♦ .- 

^ ^. Sttfal* SBenn bie iategrireobm ä^eüe.ber ttMie ^ 
ah (gfg. iiO fvlgeiibe fbibt 

; t. iti Sittiett ^ih iie, cd, . . »efc^e m tfage »er «ttte 

^ft.^' Nnn ein ^tüd de, i«e(4ie4 u tinten enthält, beren 

• Übt —X, b. jb; ^«tt J^..fo long Pnb ali {^i^^7.)i 
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fo ijl öü sause b«,a}^,,l= (.9+ 1+1+;^; 

mtd^r bag flc^ h\t iSn^t cmcr saabcn i'mit inMtt nvst 

burd) ^cr3lficl)un(5 mit bcc iSduöe cmer öttbcrn ancjcbcit 
(äffe* SBeldje ^inic man aba* jum ^aaßl^abe biefcr S3ec« 

"gerabe {ttii'e t»ifykn', bmti Ctibpuncte Me Cntfernuni^ S 

bcfigciu S?ejetd)ncf man nun bie £ange bicfer einen 2inie 
burd) I ; fo (aflfcn fid) jofjt bic Sduijcu aller anbcrn burd) 
bcftimmte @ro£ieti auebvüctcn, boc^ immer nur mit« 

auf äMc()e 51rt bcflhnmtcr £inien.'^' * ' 

fbcxoti^. I. 3» btcfcm (rf§e >tt>irb a^VuS^ öorau^- 
9<f<|tf t<i#.e^ £i.oietir tQtlctt einander d^nlicl 
'(inb, ^tbti nfüb {tiMf fric^i^ .btti itacr Gttf^ 

t^crfd)teben ftnb. £)i>f( ^a()r^C{t v^k iUtf^pt bie danft 
£ct)rc uon ber 3)?d3lid)fett dl)nlid)er3iaumbin9e^ 
^ie geomctrifc^ unglcid) ftubr bcrut^t auf ben breü) fioffif 

'imb al(e eii|ferii»itt»ett <(«M^(t i^nUd) finbu 
©iefe brn; (g4g,e nibft mc()reren <HMmf bcrcn. fdmu{c 
wir nod) im 3a^rc 1804^ alß id} bic 53etrac^(un^CE 
ilbcr etnige @Cden(idtib.e,bilc €jim^tttar geome« 

te^igcii Sti^d^ tmtf^ (i^r^r feiiie att< (mer ^fid)(i9ell CtIIIp 
rung be^ i5c()riffö t>om Siaume; au^ ber SrHdrung 
ndt^mUfOf tag Siaum bie 9)(dgUd)leU ber £)rte,; 



cM|ilt# Mfs« fic im »icre« Umtm 3f it» 

• fc^lltstffc t«f eii««»er irirfrn. Cbrc mc< 
ic^t tratrr cnmMdiin f^acti, f$ ftniag# n>tiui oun 
iHitef tei M irq^ 6^ im «c»rt<|tet Met 
f s»cfc# Si4tMt» €«tferM«§e« fONf 

Mlct«f«4er fis», iü %ir WsSdtfrit iiM« 

^ tinitn, %iadbtn un^ 5 erper; bmn \dbon (yicr* 
trirb folgoi, ^a§ |ai€ ^ tai S*nrr{fc ttn btcfm 
wä SMit twroo^rfctl mtshm MnoL Scf i|m Sm« 
mmm*^* ^9maiftf^ldäit tkm H ftp 
ir^b riac^ im bicfoi StamDbiagm ^ ^. c^nc Unit tcr* 
(oa^cn: fft) um aod) irjnib cm fJuna A in tcmftU 
im« nb büiäi tftfcft brcp Mif cäumte fotfitifccc Büä^ 

# wen iit HoMliM mir %ie wie« 

^mmbarcn ge^drtr fdraiaffHic functc trffd^, miti^ta 
M gaa|e £>tng bard^ bb§e Angabe fcinrr äkitiUBiff, 
in Ics fctcbcncs ffaf etiitai (oll» i«r4.iiflii Agiift) 
IcfinMi. IDcatt mr.:M an vfo* ciaai «ttas pmmt 
«, tmb tar(i i|o HUidifM Irep auf cinanbcr fcnfrcd)U 
fiidhtungtn, nebfl emcr gen>}f(m oon ber E i>crfd)icbcncii 
CüCfcrnung (# ftxrb e^, n>eÜ oOc puMt§ ffiii^*nirt 
Mi biftnHMM finnta 4Midi iib« Mi m mk 
|ii Ml iiff SiifeMi§M tani^ bci|>ltwi Mi 
|ur Entfernung c rin Diaumbing geben, bof gan| bicfc!« 
int ^fr^dltniffe bcn genannten &tudcn l^t, mit ^ 
ba^ »origc |u be« fteugoi ^tte. 3)it(t |M9 aUMüaiie 

«üil MTbOl MMbCf Kif <»ifl»r ÜtT Ii« M9m Üf 

tai<ii<^0m' Cmftnntigai S uob e gepnorifc^ ungkid^ 
fepn. 

2. ^a§ aber |i»e9tes< äii^c^nfisko bie UBd 
«m M »i( bk £te|«.4nbMr, Ml üMi Mf lUliitf 
ftt 44«iMif|ir Inte M|«mr ^f^ibc MibMSff 
«nffe ür Ic^nii^fert boQ frlbfl. SDenn fmien, bie ai^ 
«nbem Ä^nlid^en auf eine a^ic^e Qlrt (K'^geleitet fmbf 
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iVe BefKmmenbfn <5tötfe cmanber i^nficf) ftnb). fflifo. 
mug jetc« mncrt a)?ir!itia()l teö einen btcfer ^Mn^c auc^ ; ^ 
fK hm mibcni «iitttiiffm/fpn- Unuc biefe inneren JKerff \ 
üttdle 9«ftfcct «tet mtt SerMlmi^f m widMm 
Wnftc bicfcr £[nicn jur Ihm berjcntcjcn fle^t/ ioii I*«!». 
ftc «bgeleitet ftnb, inbem f[d)Wn9cn mit Mn^en aUerbins^ , . ^ 
f^erdleicben lajfem ^il^itt «Mig oucl) bicft^ Ser^^dUnig/ 
leyberfittf diierky fc»«/ : : 

* s ' •• * ' * * ' t 

9* 31« . , 

^ ' mnraerfung, S5orjlc{)cnbcc gf^rfo]^ lie^t ^« 
S^oric'ter 3icctiftc4tiott^ mW ^)ier Dorgetragen mirb, ^ 

njttt^ttrtib« fum ©rtttilie^ ba§ <i ftftt »efentii*«« 
IRAngel mdre , wmti er iiM)t fr&^er imb §014 t»ab()i^ ' 
»on l^r ermiefen tt>erbcn fiSnnte» ©lcid)n)of)( fe^t bfr '^f# ^ 
H>4ftnlid)C 33cmci^ bcfTcttcn (burd) 3^J^t<^9""9 ^i"«^« i»^ 
inMttbli^- ffeiiie^. 3^cik # • wvk alö 0 c r a b c an» 
fhiH) ftoe u$ ^ bir ^<#catioii cr»ci^* 

ber «angc eincö SBoßcn^ §ur gan^e feiner eefent ^Äcr« 
, (ilmiffi i: i.fo na^c fomnie, alö man nur immer wiKf 

^ unb ber eag i(l nic()t anberö bariut^>unf t^i* f< 

' eben fict^an, m er alö eine leiste goldcrung au^ bem 
ecgriffe tM>ti ber 8U6ia«*^<it erfcbeint. — 55ep biefer @e. , 
leflettbfir fq) '«^ mir übt^uxUxbif |tt. er^fi^len, »le «inep 
ber sr^gten je|t tefttn^ ©»nwier wiiiie bie^füttig« *!• . 
pif)ten auf eine red)t auffanenbe Slrt befidti^ee. - 34» NtC 
' Äi^irfi* in.bw fcf)on o7terö erwogen SSetr ad) tun ö«tt 

II. f,»^ affo bfrcitf im Sa^w. 18041 nebfl mehreren neuett , 
«tiftd^ten and) ble 4e»te t>p« 
dne mit bep gegenttirtigen gan$ 4bmHt(Mmw«*t ffitijfe 
•orgetrflöCttv unb unter onbern golderungen au4 flu« . , 
CiSiif S^eoric b<Jt ^aralUUini<« <>tt^ «^ä^ • 
' Wut», ©ie(k ffetetWiÄÄbhm« »tirbe »war in ben flelet)r* 

• ^ . 
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übet ^Itidixoohi au^ fe^r bcgreiflicf^en @rünben feine afl^e« 
.ndii* Hufmerffamfdt Dcrfd^affen , tmb dtrier^ aflmdblic^. 
M»i Storgcjßii^it Um erfreulicher »ac mir jiMi 
|ti fiiiMir ta§ ^(r Icri^mlf frimtj|i(i^ SM^tUt Sege«» 
br^f ber fM^ tU^ Mhmiitlicft auf fe^r terfd^iebene Slrti» ' 
«IIb immer wrgcblicb beraubt hMt, eine Dorwurfi^fre^e 
Sf^corie ber ^araaeOinien aufiutleUen , enblicb in feinet 
lehnten .SbUgabe ber &i«mens .do G^<»ii6tiie Dom 
3a^re <6id^ auf btefelbcn Snficfeim i|f»ie((a iftr bte 
neun ^a[)vt firft|er nufdefieCt ^atte, unb nud) 9<int 
liebe goigerun^en au^ i^nen b^^^^citce. (i0^an oergieicbe 
fUBC Note IL p. 280—286. mit ff. be(bi|ber4( 
$•»7« tkr c«#(tt9lbtjbeaiw«^^memic eetcadkttttti|€ii.j^ 
eiwig ifl bem fuMifififättn Cik^ttm münt fkteeSb^i^ 
luns nie ^u @eftd)te defcmmen; um beflo roerfmurbiger 
tft bicfeö 3"fammentreffctt meiner ©cbanfen mit feinen^ nnj> 
intferer beiberfeitigen mit ienen d(|eretij>p|| £eibiii$ n»^ 
iBtlf. (SRAtt fit^e M (ebcmti Arithm* f. 97«^ 
fHtit Elem. &eom. ftint OotoL P. I. Seet in. Cap. i* 
f 201. ff.) aßenu mc&rere SJ^enfcden, o()ne bergfne üom 
«nbern ba^u Deranfaffct ju merben, auf einerfcp Anficht ; 
pjfü^i mirb ni(i)t fc^n ^ierburc^ Om f^t mffff(ft$mß ' 
Ii<^/ baf fic bit i»f^e - . _ 

91 uf gäbe. £)ie ^dnge ieber beffimmbaren ünie )tt 
fittbeurmeiiti bte ju i^et eefiimmtttig (litirekbeiibc üiihM 
m ObM^nngen {»ifibeii tK^fOHiifeliden Coorbfnotfit, in» / 
gfcuben bie Sn^ernung E, auf bie ftc^ bcr^u^bruet biefer 
Singe be$ie|)en foQ, gegeben ifl 

älufUfung, 1/ SBtr n)o0en gleic^. bdi allgei 
iseinfle^i %M muktm, tmb bie Sfre4Htt»g b» Stege 
folcber ämcii jeigenr»el*fr mie bie $.,17. n^.s bttrad^^ 
tm, üon geboppelter Ärümmung fe9n Wunen. 3e* 
ber »ttb bann bic ^et^obe, meiere mir ^ier befolgeiv . ' 
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• * . * • 

n?ie tie ginge etne^ fold)en @tüc!^ bcr Sinter fiir beffen 
fÜmmtlk^e $unci(e cinerlcp ^aar i?on @(eicl)un9eii 
yst^fic unb ssaik gibf )u berecf)nen fep. £)enn fennt 
ttion bir Si89«i mir .oBet foic^ jGedtfri (ii tito iHßS9 
Gamme ink^ f. 19* bie titlet ber d^tni^n tfcrir» 

2* 9cUc bcnn olfo für alle ^ixt^t Der tlbfdffe 

^ toeld)e nic^t außerhalb bct ©renken a unb a-f-b ii^tt, 
M^PoM ber @letd)tmdcii y^£c uitb z=fx. : ^ ^ 

' . ^ 3; Um mm bft Üiise bei für <iite. btcft JBert^ tM 
ü ge^drigen EtttienflAcfe^ ftnboiy betracbten mir b(e 
iin^t 1 eine^ ocränber(id)en^^eile^ beffdben, unb 
|n>ar be^ienisen ^ bec ade ^uncti ber Unit boa ber ISb* 
fufTe sfsft bti (t ätte^ gmifeti in fkft begtcifk, bie irir 
«bipt .«Iber befümmeitf baf ^ »ec^ inncr^fb « imb* 
«-|-b liegen ioü, unb bie toir fc^lec^meg burct) be« 
|ci4)iuti« • • 

j 4* Siefe £lii9e ift^oftidRirLiiiK slcic^faff^ bcr^nbei« 
Sd^ erdSe; tnbititf Ibimi |. 9« mn ba4 €tii(t 

. (immer noc^ imiev^tb ber tmil^nm Orenje) mdd)(l/$ur 
tinie ebenfalls ein gen^iffer Z^iii bin^ufi^mmt; nd^mlic^ 
bertenide, ber aße $uncte bon ber ^bfctffe x bi^ jur ^b^ 
pfft x-lh^x tm^eotMU.» Sli^cbcm aber ^ia$t l bcr» 
•U^e ber 9fMnm$ htt^^ 19. mr bb» bir Hkfebofen^ib 
ber frummen £inie felbfl^ unb imv nur t)on ber^enige» 
Befcbaffen^eft berfdben, »ele^e il)r jwifeften ben 3lbfciffett 
a unb X liegenber X^eil beft|t^ unb ton ber €nifernun0 
£ ak. '2)a nuii erw4^te l&efc^fieii^it ber hm bui^ 
btc itoe^ CHeifMt§ni y Mb' s^^sTj:, imb bi'c 
flauten £ unb a befiimmt mirb; fo fann man aucf) fagen^ 
1 fei; eine gunction _bon x welcbe auö ber ißatur bet 
gttnatonea ix tinb ix, unb ben ^onfranten £ unb a bc# 
fvamAat fr^tt nm^. tboOeii bkfrtb« b«n|^ Ts biü 

5. SJimmt X um Jx ju; fo i(l ber 3u»ad)^ ben l 
' über Fx ttfi\)vu nd^mlid? F ^x+^x) — Fx^ eine^rdge, 

bic jva sfmmif^ «r<hibai/ ilcbil JB bbn^ ber iftcfBlKift 



Digitized by Google 



'Uim th* m^tm etil» Mr:Hi|ir# »mr «toi «fM 

fciffen^icte Jx imhitU atro- M»t iM^Pttn mt^tia 4»p 

^dngi^ ift, midit tic 6oorbm<frfti y=f (x^-z/x) mb , 
»ssF(x4--t^x) fuc olle nidit au§cr&aH> bcr ©renjen x 

tOAl f» »Irl ifl, F (x+^x) ^ Fx «itt0t Hil loril 

^'IBltt^en ab; n»d(^ btegu^ticitm f <x-f*tii^x) tm^ 
Ttx-J-m/i/x) geben, menn man für m jcbcn gebentt(fttii 
iibun ^ruc^r nebfi o unb r feftd. Sf}od> mr^r^ mmi~ 
Mt bM^ 9Mii^nm:iHtt)t utu%M'Mb(0i([*^ff ^ mit 
M MViiiir ptr^I tfiifirr dre y ^ läb citt gleich 
grofeö €tiict d itnb e verlängert ober »erfür^etr tDa^renb 
bie X «hgednbert bleiben: fo barf (icf) and) in ber 95efd)afi 
fmi^m ber giMctiion Jx, m^u tui^d^ ber F c^+'^^>'-^^4 
iMiM^in^Mtfcil Mdl itt.bYüfclMn X 904 tfld«ir ti|« 
ftlbe :Soden#iU( ge^ret; v^iettfM ergibt ft^f baf 
SJefKmmung ber guncti'on F (x-[-^:/x) — Fx nic^t ein* 
jiuii^l btt obfl^lme <^nr§e ber ^cc^^r ni^t^ig fey, .belebe 

m }ebm ^> < Hl|a w > editrii <hinl> > iiet(tiiirwft i ftmi) 
bern ba§ ()ie|u bie bloße Angäbe be^JBert^e^ ber IDtff^ 
uenjen f (x+m/^x) — unb f (x+m^x) — 6 
|mr(t4)e. @eM tvir nun bep uetfcbiebeaea SBertl)en bo» 

mi: fo i(! ei crlouter Mf müMtli^ 9o^<mm i)tm 

« ^enSKert&en fx unb fx gleid) ju fe^en; ttorauö ben» 
folgte bag bie gunction F (x+^/x) — Fx blo^ burc^ bii 
fSmnitUe^eit SBert^e biftmnt fepv .mtläit ^it gHnafintcÄ 
£<Sc-H-Ä) ^ £x imb F(x+itt^x) fc Avmi^tm ' 
ibenn man f&r in feben gebenfbaren td^itn Ktnd^, ncb|t 
e unb I fe$t» S)enft man (td) enblicf) jtt>ej) ober me^rer^ * 
€tfrbenf io Wld^tn ber ^bfciffen^urodc^^ ^x lu jenem ber 
fi*i»aftn =»»f (x+^x)--ik uiibrcx^^-^jO -* Tx in 
einem itnb eben bemf^rlbett See^ibtiifre ^((f b.^ 

n^e ber jdttoiiene — imb ber ^ ^^^^ i? 

ttoeriey @r^e ^(i benfi man fi^^ ^ner, mU^ bi# 
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«Mrfdttercn thtettentettf mjvf immer für ein td^tn 
sTruAr in ^bicfcti Smicii nniiiet Mi tfido^ (BnSge iiab i fi 
muffen Me {u ^^^ebi^rfdena^odenfUlcN ikanttt Si^%lijd^^ 
fet^n; unb e^ folgt a\x6 §. 30, bag auch bie £dngen bte« 
frr ^ogenfterfe =¥(X'^Jx) — Fx jur ^dnge ber i^neii 

mm m t4<i(<K( if^* \9ietau# «rfabrea mit tciitt 

Üe SBertbc b^fliraftibar fep» n>e(d)e bie Suncttbnen * 
T^m^li^ m^x . . . U^^^»/ 

»am man fSr m jcM |i^lk«rlü i^ifii Sbtuäi, ' nebil 
#imb I (^a: lange ndl^mtt4Me tt^ttm eroßen 
mir aSe undfdnbert 6ki((n; fo lange büibt (nad) tem fo 

rttti eeieigten) au« bk 6n50e £iölj!fl;zJi' «tu 



yx^ fx, Fx, u. f. »♦ «S"bern mag. • ^ . 

6» Ulun mögen r]=^(f>x unb f^yx bie ©feid^imgen 
für t^aß immer ffir eine «nbere £in(e bebeuten^ bei) bi( 
bie dbrigen bie6f)jBeii « imb £ hit iii(^mli«en ^b. 3^ie 
ih^^ fe^ 3ss#x^ IM beaei^nen a{fo Fx tmb ^ pin^i 
ton einertep tängen t>on £mien nifytniiö), unb ba 
nad> 4« Fx unb 0x bep einerlep a tinb £ bloß ou^ 
bir {R^cwr tfer gunctionen fx, fx tmb ^ bcflimm^ 
^.fcyn ttdfßiit |b jtbe e^ e(^ne Smeffel «11« irgeM ent 
fo allgemein loutenbe^ ®efe|, bag nad) bemfeU 
ben für alle Sinicn_ bie Functionen Px unb 0x auß ber 
Solur bec £xf fx nnb qtx., f)crkitbav fmb. 3}a« 
' ' F fx-f-^/x)— Fx 

5* abü »erbe» bie Sttn^tif^ti^n jx • ' 
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mcnr wenn m^n für jn feben ^ebcnfbawn <d)fen Sörucb, 
ttebfi or UnD I fc$a; alfo erfolgt ouct^ bjcfiri^fiiroQiun^ 
nactt irfletib eitseim opi; ttnie» ^tx^wMm ^^. 
tivm tiefe jc^t genanntm Suncttmflnf fttib an^' beti: t>bt{«^ 
jen Cna&mlicM)ie erffcren auö Fx, (Px; bi'c le^ecrcn aui 
Ix, <jrx; fx, (^x;) feltft m^mm bc^berfeiti^ gUi^tott* 

icnboi ©efeje abgek^ . ' < ■ > ^ 

7* % nun« tfit^ $.117.' irMHy^tV^ttfC SuMi»»^ 

£r intb , ^ iwlb '^x ffctig fepn muffen t fo ni^>cr« 

^^iitan ntur i'ninier miQf tbenn n^tr A Hein flopfl^ 
«inmit/ £)a cnbUi^ toeoiftiifiitf filt. gft»iffe tiiikii 9^ 
|ir bie ^eva^e tie gunctipi^ ^ gbi^f^ifif^ f!et^0 utib 

Umiaff üfartnon mtc ioimer «Hlli fo^^I^^r .b4it<M ^ 
«ti^ .lie» bic Simcfiatt/Fx tcr goS (kmi iiidfrej itnb cf 
ßnb alfo \i%x alTe Äcbmgungen beö 9 bor^anben; fa 
bogf tüenn ttian_f«r j^rgettb <ia x bk ©WcbunftcHi 

^ l^epbe auf glek^c Slrti tt^ic \m au^ ben fiSm&e«. 
iufammen gefegt f<pn muffen. 
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8/ m m4g9ii ttutHt[if6r ^bm^ m^^iU •fet^tfgm 

für eine ^erabc 2ittU 6ct»mtcnr unb dfp tjon bcr gorm 



^ auö ^ «m» ^ j«fam«««ffeftt fq)» J%<v SR^N»' 

Ott^ nadi befanntctt Siegeln ber 3nfejgjr«rfed)tttt!t9 b?^' 
0tti<cüett Fx ffllKl d^füttten werben fannj mnn mm nur 

^ ' a ttt tt n fi^U i M ki^fe ÄttfK^üttö auf 

Um anbere 95orauöf(?6K«dm gejrÄi^f i'ff/ öWf '»t 
!• baß bie gdnge jebe^ ©fwrfcö einer Sim'e t)on be« 
ä^d^fftef)eit biet^ biefe^ einen @iii(fet$^ nnb Don beü' 

fcinc^Jwegö aber t>ott ket.ajefcf}a|f^n(^cir bet angrenjeii^fiij 
Steile, ab^an^e. ■ .:v : 

,v0,^<®ag ed au^ irgcnb ein für aXU Knien gleieö^'^ 
tatt(enbe4.@e{c$^ geben rnüffe^ ^ad) bem man i^re 

l^te aiftlwr 6e(Kmi««tif {ßxMkt^ Htt, • - * r 

> ©og bkfeö ©efee gcmig b0ti l^er Sirf fej), bafl. 
MIM.bi< euiei^ demiffen ©tücfe^ nact^ l^m t^i^. 

4, 2)a§ (5d) bic gangen 



uiym- 



« t 



SDie t)rep erffen 35oraaöfe|migm pnb Diel cinfeud)» 
ttnb, ül^ bai fte trgcnb 3enranben anflügig mtbm tonn» 
m. ahid) bie t>ter a3oraiii^f(tfidis aber toir^ ^eber; 
^ 3« uni^rtcipkb (mögen Jmii 

iu^Atii.' iüc^ Umkt alfo.itiirJSit.atif MeSRec^obe be^ 
$. 9 an. SBfc fid; ba^er ton bfc Dücbtigfcit biefer gebo» 
fig uber|Cttgt ^at^ totrb ^offcntltcb auc^ Oer -eben borge« 
tMgfttctt-^XI^mt^^fO^ici^tfiodltfo^-f^ 90fal 



- -. f. 54»- - 

^ ' 2. anto^.|f;ktio. ^Hkiui man burcb bell flunct m 
^ tMiiir :.b(( imr M(iafe x geft^olr' fHie (gemMuiiec) 
SiMgentt iU; i^r sie^e; fo fMin jugolge bcrScIfft ooit 

S^cru^iUig^UgKn für biefe . ger^be ^£mte bie bej^bea 

©leicö.ttngert.etottysfam+-^ ^ ii 
90 f i^. ftteQ eootbinatm <itt< be«ftl6eii akpfimg«« 
jmiKNf imO .tft .tienfUtaiatk^tiiiifiii wfl'X0 jhi^ 

^ {we9 für einen jbefItmnKen IBeri^ ton x b^anbig^, 



CoefikiMen; nnb iAen fi» n»A • n - gevHfflr «MnflMiei 

•M»--r^. Iinhnsss««-.-. — X.. 



@ro£enfin^ind^mli(^xii;==y--»-^. x^ unbns«*-.^ 
aSergUicijcn mt Stu^brucf e mit ienem be^ $. 3a. n''. 8r 

yiT'^rtfi^ wo /?=-^# ^.=^..a«f?wbf» 

Mrb: fo enf bellen loirr baf bie g^rabe {hrfe'r MMnCfttgei 
tOid jur iBered)nung bec {<Snge leglid^er anbern ber^olfen, 
mit ber Sangcrttc burd) m 9teid)(autcnb fcp, wenn' , 
(te auf eben benfeiben Soovbinaten angenommen wirb ; jar 
tat O^r toenn man « nnd / barna(9 ge(Mg ^e^iminr' 
(ünt bie 9e(ifniinnng tiefet ifl toOffÜrlM) bnv^ ben 
^unct m felbfl burd?gef)e, unb alfo mit biefer Xangente- 
bann ein er ie 9 fep. ^n biefem Um^anbe fc^ieme 0<e* 



/ 
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*-i 61 • ' 

1 . •■ • . . . . • ■ 

. n^a^re Urfad&e ju lU^m, m«Wf> man ffcft Ut Zan* 
itntt nnb bc^ fodenaattten c^firactert j!(fcf)etT S^tey» ' 
Sftf Hbim hinten mit fo gmm < 

M$mlt(^» baff fte btt fnmiffien £tme in beit luiRic^ft 

' ta§ ouif^ bie Hnje berfdbeti bcrMngfe ber fruniracn ftlt 
bi'efe (UinfPeit-'SSBert^e \)on^/x n%r ol^ jcbe anbere serabc ^ , 
' üne iMme; fOä iü» ktt*^ä!^i bet Sdtiser ben btt 

ber Suma^^ ber Un^t an bee frurameif .tinie aber nac^ bec^ ' 
S^q^Iorfc^en gormd E (x+^i)r^F«« Jx-^-l- . , , 

feiern Der ®t^fruffo§ mv ri^fftg : aber ben m^ntlidjtn 
Cnrabf attf btm er beruhe , gibt cr(l 3^ «n* Sentt 
hM barau^, bog tiiie amife tinie einer gegebenen in clU 

tmißm^if baß auc^ i^te ginge ber £dnje bet gegebei . 
ÄA «4§et| bte *er bftttm tpmme» ' 

ji» 35* 

erflÄrttHöen» €m SJanmbittd ^ 1» tefTen {ebem . 
flUttcte e«; artjufangen ton einer gewi'lfen gnefernund f&t 
i^Üe Heinerd abn^irt^^ toenigßen^ eine, unb^dd)|?cn4 
fittr ä'tte ittbitc(^e SRetige geiretitieer iittiitt doS 
l^iicte gibe, W eine^Uc^e ffrm^ttpt (Sig^i3-t>^]f 

«n:> «in gtaiMiliHtg/ be^e^ febet» SMi^ kct fk^ it«(|. 
Iben gegebener (ErfWmng al^ gWd)< nnf^r^Ktt li^t, mit 
bcm tiocfy ^fgen Steile , ber fifi^ bann g(eict)faa^ a(^ 

9Mi$iin$ mf^ <^ ttcitigfUtt« c4 u 4iiM^ gonei« 

' IDA 
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%tm eitte Hnti^t Imtdßißt i n(dmm tfii^n fti»>je 

§ldd)e 14— 19> ' ' - 

i^tiß mu 9rtt>i(fm encfectiim« für <)Ki.ti#rv« ^fd^^ 
ttur eine einfache Smie i^pa ^wscte iTetoi (leb |^ 

Äiif'ef9fad)c giddje (gij. 16, 18 «1^ 19p '^»V 

Don dner cfewiffm (Entfernung fdr aüf fieiiieren t)C]^|p 

|at> unb babi9:{cinr|Mtw ^in ^ntfdrn^.;|ikfQ iinp 
Bern großer M .tine m^fmt ifl, ^eigt ettie^ in {id^ in» 

pb i6> 

6. ©ne gWtl^e bagegen, m ber 'e^ ^uncte ^ibt, bje 
«HSiifdngen oon einer gctt>ifl[;?n gntfemung fiir alle ffc^tt^• 
rm,a^tt?«^^t^r nur begrfnjte tinkn in \l)vcn Koc^bam 

(Sig* 18 unb ;9> . 

fnßt ^ffte öu* m' ben gegenwirtig^en faura eine 
ecöwierigfei't ftnbem 51ud^ in ber gldd^e 'ttd|&mlicft gib^ 
<ö jn jebem ibrer ^Jun^e, |. §5. m (g^ i3jjfei«e» jiJ^ 
Pen. »etrad}tet man aber bie fdÄi«tK«iftt <ät^^^ 

betr^* ^'i^'iumf^l^M b<i8 fie.ni# 

faiumeugenonittien r jcinl,|] it>iönc^ »oftl , e^u*« gwije 8 j| 
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fcnen Wölben *uc»<lfl4cf)e3 bep jetDiffcn fnncm Derfdbe« 
((>ier bt9 ^ittcfpuitcte) fäc eine ^iffe Entfernung 

^ eine tUitim entfernuitg. annehmen r t)on h^t giltr bog 
, anzufangen uon btefer/ unb für aOe flemcren abm^rt^ 
nur eine, ober etlicbe getrennte Linien al(^ 0^ad)barmnett 

itWfhttn ^iijjism erUhttent. 13 iß eine 4iu« im9 
gar nicftt jufammen^)anöenben 8tucfen /beftebenbe gldcfie. 
^ep $19. 14 fann man ftd) unter A unb Jß em$aar€6e« 
mnt unter C unb t) ein $aar ^yiinber t^QsfleUen; bie £i# 
ttim ^gin, jmV» mV'. fbi]> tettn t^itmiitf nm« bief^^er* 
fc^tebeitf n ^Ulcften einer einiigeti Dereini^. §(9. 15 
^eQt bie brep £)berfidd)en cine^ ^Uub^c^, ^e^el^ unb 

$• 37. 

grCIdruns* . S>te (Ebene ber ^unctt 
M S)Uiwibiiift# itteklK^ alle imb fonfi fiiae atifiri«* 
^iiticte ent^^ft, bie ftcfr bitrc^ i^r OetMItnitf 

(b.^. burci) i()rc Entfernungen) ben in fetner geraben 
(iiii« b'cgeub^a Uip fluacten bi c f^eiiimmeti Julfok 

^ Se(tfa|. IDie ebene iff eine 6(^c9e. \^ ^ 
SSetoettf. €# ifi ietcfie barptbunr b<i§ {eber tpnnee 

be^ 37 bef(()irtebenen SKaitmbins^ für jebe Entfernung 
eine gante {inte t>on ^unctea (eine ^rei^linie ni!^(ti)r 
iMllMm^ittilb€ ii. 35). / , ' ^ ^ 

5- 39- 

letHitnnt, €i ^ifip tin fittKf tnerbe »onr 
einer Sinie auf etrer g^^i^c^e eing^efci^ioffettf 
tbetin er in biefer fo liegt/ bag e^ nic^t tu6%U(h i^r ft(4 
.{ttiTclett tbm unb einem ^epten^uncier befen Cntfemung 

i^U f9^$t9t (ey^i'^-MiiviiUIf . i ine infininienM^ . * 



te^ctafliai 9tet aticft (tttir MtemffMef MiMictic 

fiti ZJ^til i^, mhltibt, o^ne mit ^rr gegcbentii £ime nitv 

cioca miim ^^^'^ ^^^^ (S*9*^9)^ 

ahmerfung. ®^ '^6^ M bact^i" baf nur emc 
in fic^ jurucffe^ teilte Sinle ei^f<n^unct auf einet 
^iäOft ^itife^ltcfcii Mimt» tegici^i. Jtin 9ima i 

tnbh'd)en 50icnge ton ?Muöna^men — jebc burcf) i^n st- 
iegt« €bene mit ber gläd)?, in »etc!)er bcpbe liegen, eine 
aDur(^fd|niee^{intc t>cn bcr ^rt gibt, bag in bepben 

etiäm, in (tci bmdi i {cifiat, ctne/ufiQ'erabe «it« 
ja^I t^oii iDiftcfifc^nittäpitoceeit httfttbm rate ber segAe« 

«cn'Jittie t)or^anben finb: 5Benn im ©cgcnf^eil biefe 2ln* 
iaf)l gerabe ober tRuH iff, toit bei bcm ipuncte fo 

Crtldrung. Unter ber glic^eiifisut nrstn 

ftt^ §ttrtl(f {e^V<iibefr einfad^eH Sink^^nrstn/ noc^ 
4itle biejenigen ^uncte enthalt 1 bie &on berfelben, inbem 
man fie liegenb in einer gcn^tffen ^liäit 'btnU, eingefcf^tofü 
fm mrben. £)ie einfc^iicfictibiC ^imt imtxi mm man tje 

9iiiii!trYiiiit. n iiit fi^ .tmtifni^ M M* 

$,41 befc^riebene Slaumbing eine Sl&daftt); indleicf)enr 
^ baf aCfe «puncte biefer glac^c , unb folglidf? aucf) fie felbfl 
l^eflimmt fep, fobalb nur bie in welcher bie ein« 

fcf)tte|etibc Staie liegei unb hiift (eibß getebe« fti^ 

t , - . . . • . f # 

- attfgg(f.. 9ik V^iÄwA^^i^M^ 

)eb€ beilimmbare 3(4c^e au^ cin^ /^inr^ic^enben Sa(|4;gf# 

sebeaes ^unele Utixsm mibmiibmx . ^ r^ 'i : . 

/ 

V 

\ 

% 
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. ttit > 17 ;.m. ittSenr iMifft In^V ' |ci9eii>' Ml 

, (frif 4nif fiiir inmi tmiHe^ JtfoorM|iat!nr b aiimbUc^ 

l>icle aßertbe t>on ben jn?ej) «nbern, ober bod) »cni'gflen^ 
t)on einer fommen müflfcru Senn im enigegengefcgtcn gaöe 
toutU ntd)t {it tebcii^ gtancte m (gig. 13) eine jan|t 
eitrte tH»0 Kodybom «ftor, bie ectttomn be^ 
. UtUinqt; toftl ^i'eju ndt^ig if!^ ba§ hl' .'bcr 0bid)ttn$ 
K"(^^x*+^/y*-f-^z^)==u für einerlei^ u unenblic^ 
tiele ^ert^e, n>enn nic^t t>on a0en, fo boc^ Don in>et)ett 
te» brc9 @ri5gen /fj^ Jy, 4z mi^ ^ftiiitA^ Siwc livmvBL 

a) für €m x unenblie^ t>ie(e unb für €in y nnenblic^ 
^ i^ieU a; ober gibt b) für k\n x uncnblid) vic(e y, aber 
für €in y nur ein, ober nnr eine enblicbe COietise z. Safl 
tofe bcyben SdOe mtfdlt^ fbib^N liigf imi bo^ Sef (ptet 

to^enit fte fenfre(ftt auf berS^e ber x auff?c^t; ber ^mepte 
ober/ toenn fte bie $l;e ber x, y, z fc^ief burd)fd)neibet* 

. ^ §. 17* I letgen, baff bie'tKnide 'bce x imr eine tiibi* n 
ltdbe fepn burfe. IDiefe^ oorau^gcfegt er^eOet, bag e^^ 
fflr elneHe») y nic^t nnr gewiffe, fonbem alle jt»ifd)ea 
icfiiimnteti eiretiien ent^ottetu SQ^en^e oön geben mii^u ' 
tflirOiJiiMi (Kb'nibiiiUc^ »0rr baf ber tpunee. m ^ im 
»et er fep (§. 35V fo m\x% er für «He oneer^alfr eiier 
' loiffen ^rcn^e o liegenbe §&^crt^e oon u gonje tn f!c^ ^u«' 

- rfidtebienbe Linien SRdcbbarn ^a6cn ; «nb nun ifl 

hm 6a$e be^ erwet^lid^ r bag biefes^ unmdgUct^ fey^. 

loemi e# nM)l 0114 in ^ä; 8lii[||Miig tf^ t)rbHia(eii s ^ 

1fm%m »Ott biefti^ Sinie^ Siit vStefer $uneie etttfemtins 

oott m i(l ober jebe^mo^l =d%f bd^^r mug ^zft=u 

aller unterMb e (iegcnber ^ert^e empfiSnglic^ fe^n. €^ / 

|at alfo für |ebe^ y bie £)rbmate z nic^t nur unettb« 

|{# thfüf fottblta alle (to^il^ setoifeti 9reii|tii eu«» 

. ^oltene ISere^e. l5edreifKc^er 9Betfe aber mdfTen , tdoferU 

tu befiimmt 1(9(1 ^K, ^rtpi^nte gJren^ea ni^ 

» 

« 
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nut üott i\itl1d}it Skm^t f ' itnbm auc^ ^c^btn fc^n, 

tiefe aV titib eÄ er^Hee, wie wi ^. r/^ bag-jut 95e* 

fiiromung terfeiben eine Dt>et etliche @ietcf)un0en t)on 
Ux gorm z'=i/;y ^egebetir wit iwgUi* anaejeige 

ttiHw Jkcr Ufitcre '^^evfllN» «M* ' IDir Sbif^uns 

)^»fet/iy mtt§^ wie fic^ t>!»i fc(l)(l ^t)er|le[>(, eine öe#* 
rabe Slnja^l t)on ®en^en für si' 9cfe'«f, unb »enn man 
tofeibett t)0m %t6^in pofttti)^ an ^um f^t6%m 
lim <abef' itwi)ere^ri)'iDf^ «et^nfieMl^^l^ 
Mr -MteeMiii^ t)ferfer fllerimtpt Wr (aii4-i)lc. «tÄ 
(2ii + 2)tc je jmei) jufammengeM »^»9^ ©renjen, in« 
»er^alb bercn Sffiere^e t>on z genommen werben foöen, ba« 
^|fge» innef^l6^e^;.|io^tltl tuib brieten ^ Herten unb fünf« 
'm^ ibffytmpt M iBiiteii nab <:2n-f^i>iit foft eiS tnu% 
'««►riöfenö ijl bie gidcbe bi'e mon ir,bkffiii*-w 
^tn %aUc t)or ficb &at# eine bloß ebene gldd^e; imb ibre 
eieicbuad^kt t)on ber^orm a^sf^Afiy ^b (ii0Uk|^ bi^x@(ei* - 

. . iu 3ti^ i»et)ten Salle folt«t fttt xtamtlk 
fHfU jp fit jebe^ y aber fiur ein A>ber etlicbe z geben»' 
J&ier lagt ficf) juerfi anf Äb«lid)e 5Irt, »ie §»17. n^. i. 
bart^i bag ^n>0fel ^ al^ y nictit nuc ^nbücb bieten \^ 
fmbm ftU<j 4ii»tMm beiKnuiiieii ,®reiii(ii 
JEBertbe be{t|eit «lä^i uiH> |t^r fc^ bag für febcttaBml 
ber einen ^»«5. x, bie ttnenblid) fielen SBcrtbe ber anbern - 
yrintterf)alb getrifiT gegebener ©renken entbaften fer^n 
m&ifmif mm bie gloie^ mt be(limmbare fepn folU J&e« 

^ y Mttl) y'; ftiL muffen eine ober ftli^ 'SMei^ungen 
m ber goriii y'c=t/;x gegeben, unb jugleicb iHtgeieigc 
fepn f für welcbe SScrtbe Don x f ebe beyfelben gelee. ^jer« - 
Wff toeü e^ für iebct^ bi^iiiiinte ia ^y, nur ein vobet 
IIUIN »,tiebf i f0 itttiiflrfi ntd^ fiM ««er tm^ ekiOm 
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9f^ 

' sanraerTuttö. Stt^öcmein Ö^ißt hhß, jebe Stacke 
felfe fl(<> ^^ttr* eine ©(cid)Ufi9 t>on bcr gorm z = f (x, y) 
^(tirnmen, Sivfi feera fo eben ©ejeigten erfie^t man abcv 

Un wir §. i8 tUiiten. 2Jerfud)e man truc bie gia^e.J.»» 
{rgenb eineö Srepccfc^ 5u bcftiramett, bafi eine f*iefe 
£äfle ae^a bie brcp 5Ijfen ^at : fo wirb man bie Unjulang- 
lltbfeu b<t gmi^^iAen ÜRet^obef unb bie 92ot()menbidteit: 
«Bferer Sufdge betßlbewi/ *<foiibirt;^^ m^m 
y^^i^x, erfennen-::;-; ' ; Z,"^ 

; . vT • - 4S»> ' ' 'v *- 

' erflantng, 3:)er 3n^a(t tintt Sl4*e 1>eigt 
me ©rdfitf bie anö ber Uiatur ber §lad)c mittclfl SÖejie* 
(im| berfMben auf eine gegebene (StUfcrnung £ nac^ ei« 

Hcni^fbUNn W^^ W^i^ i^f-'^ ^^^^^ 
ein gewiffeö ©tütf WSfadK bwr* ^ Äb .fitdei« ililM^ 

bMr* a au^aebrucft wirb, ftc für t)äß ©t&A, ba^ b<pW^ 
tßiamm mmr ^w^^ s+ir au^sebrutft werbe-. " 

t e 5 r f a Sldd)en , bie 9«rae(r ifcft ftleic^ finb , (inb 

»f to « Ii., ©lefet b<m «. 21. ««nj 4^iiii4e (Saft Wtik^ 

auc&. auf ftUicftc art tcwiefem / • . :\^'ir'.i 

. ' 8 e b t f a ®m« ber gMcöfnin^aa ^ H^Mtiam 
^xmm^f beffen ©eitcn bic Sangen a unb b babem. bnrffe; 
Ißr etile N Ott^debrudt n>irb5 fo ntuf t)er gKi^in 
itiK« anbeniKbitf ^ bnifabeti S8mf^ bic e^itenlittsea: 

mib y^Mf We ©rifie N^äWijebdcft werbe«/ 

!Bet»ei<^ aie^roge Xr burd) welche ber gldc^en* 



Digitized by Google 



X ober y m mbomlt; mbem Itifl^mmiO^ 
fid^ bie 8(44k eine« t^araQeio^eaimn^r bcfTen <fee etile 
«axt bie «nbm a;=y ifl, al^ einSanje^^ betrauten laffCf 
bcffen mfegrircnbc X^^eÜe jwet^ ^Jarattelograrame (inb , bic, 
tet) benfelben SBinfdnV bie. ©ettcn x unb y ^aben. ©iefe: 
finb aber geometrifd) gWc^, a(fb aoc^ 46 oit^ aki^ttt 

(ate belf- Oäiiiat =fsx+x=2x. J^ierau^ folgt nun/ 
ba§ Jid) bie glac^emii^alte ölci'c()tt>inten9ec ^paroaeCogramtne, 
in benen nur eine Seite X |I4 dnbcrt, n^ie biefer @eitc 
Unzeit m^teii/ Sjibi H fat biefem gäOr ber |cbetao^ 
Ii^e %la\i}tnin^H b(o^ i^oit 6elf Singe btef^rCftft nbMugt; 
fo'fann man fagen, berfdOe fci) eine gnnction bon xf 
ttnb bieö jwat eine fo(cf)ef bag2Fx=F2x ifr Sa le^rt 
ober bie Slnaloft^ , ba!^ eine folc^e Stuttts^t nur bon ber 
Qpcm ^Ax feyt^ tfütr./SBmi fic^/mtni be^be Geitcii 
yarafrifgramtiic^ 4iib(ck, fo mug fein ^u^alt eine ^omo^ 
genc guncfion t)on x unb y fe9n; alfo üon ber gorm, 
€. X» y« SSenn aber x=a lutb y.^b, fo loui x.y-. 

N ' 

ÄsNfep* g)Jit()itti(lC== Silfo. b^ 4^fttt(|tf .3?.^«* 

• ^^• •^. . - . . . 

V • §.48. . ■ ' ' , 

' , an« ee t tt tt gi SM btcfem OBenigdi ibfrb matt 'W? 
fel^tif »ie (e^Mufid onc^ «rir 6^9 'tm(trn"8edriffen {u 
eben benfeCben 9lefultaten gelangen/ bi? möh nac^ ber ge 
tod^nltc^en ^nftc^t itf)i{t; infonber^eit, n>ie mt biß 
bm &(^rfa^ fommea , ..bag bu et«(^ jOrcH^c^^ 

^ r(x+y+g)Cx+y— g) Cx+g-r*y) Cy+z— x) 
fey«. Si»f biefm qwp «»tfbea tmc an^ m ber Stifte bot 
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4tt^ i^ncn auf äbn(id)C 3lrt abgcIeUeter gldd^en. > 
. S&cn)ei^. S^iefcr mit §.30 d<tni Atoemitimmnite 

Stuf 9 ab IDen 3tif)aU ieber bcfiiiiimbaren ^Uc(^ 
}U finbcn^ n^cnn bi^ $u i^recS^efiimmund bin^^icb^nbc S^bt- 

jic^en fett, gegelfii' ift. . . ; , «. . ... 
' 2lufldfung. 1. wirb genügen > bit f&tttäinm^^ 
^n^aiu6 folcber gldc^en feigen # tuie bte §. 43« 
n«. 2 beiTAC^en fmb ; mbcnt H dn fUUkUi^ itf bie ^} 
OMie fttbciiBe fiSf^ote ottf hm Oiil dtt^mn goO bK 
\ n9: X «titniMibfii/ler nur ebetitn SIdd)en tntf)Mt) 
^uc^^raucben mir blo^ geigen, mtbtv^ni)alttineßfolö)cn 

9fii±ät(x,ip, mJb iwc S^fiumttQ» Iber tit febem x se^rK ^ 
tcn: 9wi4'»ir(^\ y i&ierlet> ^üffi^dific^ttng y'xs^xt 
^iit S)enn n?ei$ man ben ^n^att tmß {eben betg(eicW 
€tucfe^ für ftc^; fo gibt bie6umn^ a(kr nad) ber SrfUU' 
nmg be^ ^ 45 ben, Stielt bet d«nsen ^litt^t^ . .. r > 
9* x£< Dctte bonmuft ftb?.«IUtr aBciilftci btr.itf Mi^er 
HiAt «tter^dttTbtf Arenjen a tmb n+b^ tmb fftr.^rfirjv 
freiere ni4)t augerbalb ber burcf) bic ©Icicbung y^=?»^x; 
beffimratcn ©rcnjwcrt^e liegen, bie ®lcid)ung z=x=f(x,y)* 
3. Um nun ben ^n^alt be^ in a0enf biefenllBert^en ber y,ml 
• ' ti|^irige9 9tU^9MM in finbcai bcfrodiai toir etfiUe^ bM; 
3tt^alM]eiii(M(rAibcilid^£( t Ui «nb itt>ar bir^fentgen^ : 
ben man er^dU, mnn man für x unb y fo(genbe§Q3ertbe an«: 
stimmt: a)fttrxa{let)onabi^$u einem, benn>irnicbtni^erbe*r. 
ftimmfl M bag er Md) <;a-iT,b.i9, itnb ben tbir fdMt^. 
Wft X tRiim»r^b) ifüf .iebA biefifr x «b^ «le bi» ^irf^: 
itt finbf ' M M iufammeiige^i(« 
rigen ©rcnswert^ettf »elcbe bie@leid)ung y^^xpx angiWr 
»nb ß) Heiner, ein gewijjer 2ßertbf ben »ir fdjleebt» 
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©rfn^wcitb, ben iie @(ejd)tth9 y'sx^x «nai'^. ' ' 
• ■ 4. ßtefer 3»^^^ » 'f^ offenfvor eine glei'*faBfö ter« 
inberlic^e @n$6e, inbeMi'r n)nm x um ^^ic, un(> y 
um i/jr »44(1, ' {ti fencm QUciKttiiäcte gMc^aa« ein ge« 

^uncte t)Ott bcr Slbfdffe x bi^ x+i/x, unb t^on 
ber y M y+^y enteilt. ^»«ngt ba^cr s 0011 
loib y,: fniaan. ^ct ^efc^affcnbett bcc S^^^ (1^1^ «ij 
tiefim eegcutcnf olfo t>bii bcn euUt^wtim^n^tiafjy . 

Siufernung E ab* 9Sir fonnett a(fo fa^ettr s fei) etoT 
Sttucttoti t)iDn X tttib y^n>dc^e anß bctSlatwc bergunctionm 
^ tm^ f (]^y> in^a|i^^»eo9iiaMo a unb £ beflinmfair 

'i- 5: fR4miÄv<rieaKcj|flr< xasap (gig. 12) um ^x=pjr^ 
tmb bi< SlbfciflTe ysstsaq um ^y==qk ju; fo iflt- 

bte ipunm beö emetf dSe über betn 9ied)fecfe ttt, jene bei 
anbern über bem 1 iene b€ö brüten mbliä) über bem 2Xed)tetfe; 
yfk mfenfrecbterSiic^tutig flehen. iDa^ mittlere ^t&di nd^m» 

lAr |r lU^iffi^ iWÄ^ x ite x+Jx, und »on y 
y+^y ö^Wr^nj »ormi^ ftd) ergibt, bo^ aucf) fein 3fn< 
^\t, ben n)ir bitrc^ P bejeicf^nen tb^Um,^ Mo^ t^on 
Wnlem^n SEBert^ia ob^an^e» tt)eU(fe Iii ittiuiM% 

h AI i^r |eben gt^uMNitm (cf^teti Srm^i neftftfo iwl» 

r> t<|cf. 2ßenn man ferner brn^ ölnno^me emei neuea 
Cdötbtnatenfpftem^ ^ beffen ^;:en x uab y beo vorigen pa# 
fdlil'fiitbr fdmmdic^e 45. »m diK ^Ut^eiMie d tM»r 

ftd) bCdriiflicNr ISitft iMi;^et Sunaioti F (x, yh mit^iä 
aod) an ber @rd§e P ntcf^t^ dnbecn: i^ierou^ folgt , mtt 



Digitized by Google 



e*. 



' fnaii 4= t'(x, y) fegt, weldje öieöroße f (x-|-Wxry+n*^y)-r 
i;(iX,^i),;annimnitf toenn man für m, n ^bcn gebenfbara 

: v93>fttd)^,]ld>ii Q.unb ir fiti^u ^nH man fid) enbi' 

läk Vi»ip ^^(^ mehrere glcldKR t^ön bcr^^efAafferi^citf taf 

mHtff m tmb h mutter t»« gleicber SrIBe iiT, loft^Ü^ 

fd)icOcn aud) bi^oltf^uU ©rogc »iMtrÄ^ iff «• f. iit . 
tiefen g(<id/cn fcp; fö ifl begannt, bafi tiefe %l&dfcn 
tmnbu öbnnd) J»t, unb alft-fol^t att^,§;49r tag 

einer ^u^ i()netr aitf 4(iilktr» «ri^lMitiim 

r^=z;x. Jy/ ein überall gUict)eö Ser|)dlmig iaU^ 

iÜ- ^^ T^'^fS^'^^' Wefitt Pete*-: wft ' gMdiei 

©rrfge teo. $)ieö lehret un^ nun, tag tiegun^tion - j^^.^ 

i;l^^.)>9%ben^ert^en abbnnge^ me(d)e bie besten guttOiOfi 
• uai C^l» 4 »/y rH n4y) - f^j^^J : . / . - ä 'f 

^ WD r ^ vJ.:ii'yf, ' :^^ ann<^men,4Pemi 

moh tör (eben d^beurboren ec^eii ®<rttc^ (itb|i o uw 

i feeet. • • : f 

e* SRttq n<i9r im ^x, y) M< Siei^ml; fui^ ^^^^ 

öleid)un(j y'=i|;3rf »ic 4«icf^ bie ©riJgtrt a ufib B bit 
■ n<ibrtilicf)en Ttnb. 3f)r 3n()alt fei> =<l>(x,y); bfe @r(J§e < 

aber, n)eld)e üu^ (P(xiy} auf eben tte Slr( abgeicim i|?f 

»ie P au^ F(it/^)/fott: bstr(fr IL teftcficfft (cpiu^^ 

Ifjeicftnen alfo F (x, y> pdf ^ C^r V) 

lep 2lrt^ Snbalte ndbmlid) üon Sldcbcn; unb b«"'^«ad> 
. 4. F ^x, y) ttnb 0 (x, y) bef> dnrrki; ^x, a unb 

E# Uo^ air^ ber Siatut .Dtct ^andonen £Cx;y; imb 
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S i^yy ^^Q^y^ aiu^^^mgiulciioiKit; f fs^ y),^ ' 

ÄtineMf «/ wenn man fiJrm,n /e^en^eb.efifbaranec^f^nSrttcb. 
iammt o unb i fingen alfo erfolgt aiia^|pi^.«e^^^ 

Qliltt bitft \4t öWnttfm örrffecn ffnb au^ bert üorfgm/ 
fimid) au^F Cx,y) unb <P (x,y>; fC^;y)un5<^(x,y)* 
.fc(bfl aac^ einem (epMrfei^ glei^Umteobea ^akfefie 4bae« 
leiiet ' " . * .-i ■ " ^ 

.7. a«* 4.44. ftim titatt fcPiegett^ 

wif^m ftd) bie Sßert^e ^ / . "^ i 

x.V; • : - n^y • ■ '^^ *^ P^*??^*? ..;f| 

TiiS^ - dy r .r**^ T 

dy • ^Jt-te/y dx y .t^W^,.,:; 
' f C^^"'^^^ y+nz^y) ^ ^ racyyr • 
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•■ ! dyy (*> y) . »»-C^yj-fe f.c. 

wir imni« »»0» ©ro'ßtu .^x, «ein a«' 

nimmt.- e«Mid> t(l »enigflen^ für scroiffü §Idd)ttt 
j. 95. füt (time/«iie * (a> y> 9l«i*fiüW 

i. .-. • : .. " ^a>^'<x, y) 



• » > •. . . 

' ' ibitfti'i^ 'mdi ber Semerfuttg beö n«. 5, ber 3n6alf 
fte< brc9tWli9<» Sl4*cti(lficf< f * ba^ öbec ben^ Siec^taf ei| 
nr, IQ, rk flcl^f. 'fflon biefcm gll*enjWcre Wei6t, Äetiit - 
man Jy=o fc^t, bloß bcr über nr (lebetibe Sbeit übrig* . 
3n ber fo eben gegebenen gormcl aber bleiben für Jy=^o 
Uo^ biejcniam ©lieber fteben , xoM^i Uin cv^aUeni 
«Ifo (tnb «iitit''öiMi f' iitt^ " ' 

^alt M über nr flcbenben gldcbenjlöcf^ geben. 5luf eine 
' ^teic^ atn ISSt' ftfb htmiitnr ^aß e< nur Uitfein //x cntbaU 

tCQbiifceiiebai 4^j« — ayr+^ dy^+ • • • 

ßnbr wercbe ben 3nbalt be« über rk (Icbenben etücfe« . 
«i^brücfen. ^ierau^ folgt Don felbilf bag bie nod) übrf# 
tm Wic(»r/ t^ftmlk^ bttfmtgmr meiere 4it unb ^^y 
ligleicl^ iiMtfipitcim Jiib<^ M itar 

bm @iucfc^ geben, ba§ mitfMS /f' 
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man uur inimet wia, ntS^crtf wmn man //;c, 4^ fbitt 

|toif*«ji wir gttnawwB^^ m etAtm 

Dertnife; ba&rr nun aflt S5tbia^m i»t ^nmnbwiA 
Mi. 9. oor^onbcn (i%..■,^:tlw|^f«lBl^.:fiii{i irM^ 

r dx '^r^Ti, " dy ' 

fo bie begimmcnom Qtidt bet gmctioum ' > 

, dx dy . dx djir '.-.r-^"** JTx Jy r 

dx "Tmi^y dy ! v dy :r T lu/y dx 
•f '^ d->(x,v) , mi/x d^<3p(x^y) . - 

w'fe«f dZ~ — d^r: 773*^ ^**f 

. ftt ttite f=9(x^y) bit @rcid)un9 für ein^ 

f6ene gldc^e betreuten;. tint> alfo t>oA bcr gm» 
?=« ^/sx+^^y ftpn. 84r eine fofc^^ gUc^K ^ 



w 

i 
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Unntn totr U^Utti unmittelbar hm^nm, tpenti t»tr er« 
»da<o# tag n^JxJy [— ^^^^+ •*•] 3tt' 

pf)tt £)icö §löc{)cn(?uct i(l bcgreiffid) ein iparajOteCogramm, **) 
^c(rcR D,i€r ^inf cipuncte t)Ctt t^tcr Ort)marifn z;z-f,/?. 
:jl4*y*^y> 55+j5.^x + y.^y ÖC{)orcii. 2luö tiefem Um» 
.^nbe loffni ^ ickftr Reiten ttit^ doe SiasoiiiUc H* 

goldiicf) mug audi 

ti^orau^ man burd) Integration/ n>enn man bie confTanten 
^dßen roittelfl ber ^)ü[f^glei(*unö y'ss=i^,x, ynb bcn ge» 
iclMMii a itftt^ E si^t0 bcOimmt/ F jr; feibü ftoOftt 

■ 

«M< ^icr sur fBmc^tttt«; te^ 3«t^alt# ^(t anbf rn &er^alf, 
n^enn man i^re ^oorbinatcn auf benfdben Sljcen mit 
tiefer annimmt/ einer burd) bcn ^^unct m, Kr x^y/c 
.tcMff# gelfd«» ®erii(^rttti9^(6ctie iniiM^r tlUid^itthf 
t^cr tiiieiitp mif %i ein ttfllfian^f ber ouct^ ^ier lu 
Knti4}<n (Semerfuniini/ mir jene bei^ 34/ eioff gi^^ 

•* *) ^err tu ©purgwet in bem (9Sorfebe @. IX.) ön^w 
icigtcn ^S^ei-re erfiart 534 bie[e jpaiaKelojfrommr bur^ 
• -;'iNn ftrrfe^cn fOr W<^te<fr. • 

«, • 



^unctk e^f atijttfonö^tt t)0» emer gcwllfeit entfcmung fir 
gUt tUinrnn ahtoixi^, »cnigflen^ eine burc^au^ lufam- 

2.' ein Siaumbin9f t>^ff«n ^^^^'^ nadft 
Irtltt gesebcnec grfldrung ÄiJrpec önfc^en lägt, mit 
^Mn n^ &>(i9m Steile, bec ft^ nun dleid)faa^ jd^tc . 

nraS otift^nt lafllni^ tocnisfiea^ eitit §(44f gemein 
^/ ^fit rill tiniiger biic<ft4tt«jttfamiiieii^ati. 
,jcttt>er Ädrper (gig. 21.) . ^ 

• 3« em4(icmsr <tt tcm fu^^ftimoe finm, tue anjU' 
fanden ton eitie« «enitfreii €iuferiiiii« ftt olle «eteem ^err 
ob, nur eine 6egren|te gU<^e DdB «ftiwcte {u . 
. JB^^orn^abcn, |)cifit ein begreniter^iJrper (319.21). 
. . , 4» 3ctie ^pwfie ffteß J. e, . . Mtm M Sit» 

ein gefc^loffcnc gliche, nd^i* eilte Jtttgelfldc^ie, 
.4tm fi* ^erum ^^abm). i n n er e gJunoe aenattttt* 

' «ttfaqfe* SDi« itwciroigiöffe aßeiff anju^^cben, n>ic 
^ jct)cr beflimrtiM^e Srf^per- «ti« einer ^mMtislic^cit 3tn$^( 
gegebener ^müt bcpinun( »erben Mnne. . ' 

aufUfund* SJeerae^tun^en, ti^ie in 17. unb 
43 ieldenjT Dof e^ iey t<b<iit jStfrper «MtMi« «siele 
unb SU jebem *<tfe»«t («tt efaör^JMMtetf titar ml^Hriieit 
söjcnge t>on 5luöna^men) unenblid) Diele y; unb febem 
aii^ liefen cmit ^>«rf<l^<^" unenbUcb mefe 

2 gebetmiÄfrej fcbembie«leie^i«Ä (ite*+^*+a^y^ti*% 

für cinerlet) x, y, z, ntkb fo weff «Bm^ Wt ^xv ^/yv 
iuiaifm muß, bag bie färamt(id)en- jn x-^Jx, y+^y, 
«4-ii:& de^iriöen ^uncte eine gan^c glddje bilbcn. ^cin 
tioc(» me^r xmup to^ert^e nic^t nur aber^du»t.ttnetibU(& 
tielc Mcn, allCi. We |i|(}f(jpi «»?/ff^ 
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^ et ^ 

IkmrVif^ tUvL fo y für feNii ®#rl| l»»^ im» c für 

Don y. ©icftö er^)eflet gaoj fo, xo\t t>k a&nli'd^c iBe# 
^^aiiptung m 17 ober 43. ©oH cnblic(> ber Scrper be« 
fHmmt (j^yn i f> iiiiifr<n ade biefc (ancnblic^ Dielen) ©ren^eit 

cnblid)e aRcnge Don ©retijettf mnir^aW toel^fr ge« 
famratex enthalten ftnb; j.95. a unb a+b, bpnn a+b-|-c, 
»nb a-f-b-J-c-f^, tt. f* w. ; bann «ine cnbncf)C SOiengc doh 

t»ert^e aUer jebiipi x dc^Mdfn y 6efiimiiiett.i loobeiir tli»A 
önöcjeigt fct)n mu§; mnerr)alb tt>el(*et SBm^e t*tt x febe. 
* biefer ©leidiungen angcwanbt werben fbfl; le^tlic^ noc^ eine 
€ttb(t(^e a)^en9c Doa&ietc^Hngen Don bef S^^^n Cx,<> 
IM^e bit ercti{iiKre(5 40er {u jebem x imb 7 ^tUtiv^ 
st fcft fegen; woSe^ tttebft 4iiiaaiietft fe^n iimf r iim<tjM& 
mWt ®<«(>e ^ unb y jebe berfelbrn seUe» 

' . $• •64- ' • 
anmerfung. So finb bcnn bic CBWcf^ungcttr bfe 
|ttr Sejliraraitnd eineöÄtfrpcrö crforberltd) (inb, ganjDoti. 
berfelbcn {Sonn, tote bie fär dnt SIdd)e; n^ais fk^ auc^ 
leicht bcftteifeii U«^, ,fbcn fb bi(^ aiu». bar|^t^llll» b«i 
bie?)uncte, bie {it ben 6rett ju^erlM» bet a b. ^. guc 
£)rbinate2'=f(x,y) gc^rfren, be^Ärfrper^©renjpunc te 
finbi »ie aucO^ bag (le iufammen eine g (<$ cf)e, unb itoat 
0m 9ef(i>Ufreni bilbem .i^terait^ ergibt ftd) bann, bag 
lebet bejtimmbare ÄiJrfer bar« etat m iitdUf te^enbc" 
gläd)e begreuit fepn muffCr unb bUrc^ bie Slngabe Üirfelbett 
beftomtfey« 

Crttdruttö» €in<Prl^ni<t ^cißt ein Slaui^biag, 
M< aKe ttnb fonfi feine anbete ^uncte entbdlt; al6 

u im, bie in t«b<9 sebmettifc^ 0(ei(^tt ebene« gU«, 
^en A unb B, beiren e«iieii Ünanbet paroPet ^b, luib 
in bem SKanmbinge C liegen^ ba^ Mt ^Ui^na^midtn 
emttmm A lyib B,.but((^ ^etabe Sinicji bct* 
Wiibefc . : - 



Digitized by Google 



2/ Die fimmelicben ^ttncee^ mliit t>on tm ani Ut 

; ' ' , §. 56. ' • ' • 

Ee^rfa^. !3ebe^ ^rii^ma (({ cm Xotptt, imb (tOiit 
l^enn A (ober B) 6e(limm6ac {(t^ m fuftinmiaHt. ^ 
»cioci«. e« U§t fi« iddmr ' : " ' 

1. M ba^ Svaunibing C eine gMcf>e ; ' 

2. bag bie ouö ben brepcn A, B, C bejle^enbe gliche 
eine in iurücffe^renbe gU^e fey, mitf^iu 

' St ftoiicte dnc« 5(drperd b. ^. ^uncfe «oit ker 9lr^' ^ 

ipeld^e We §• 52 befc^riebene €i9cnfd)aft ^aben; * 
» 4* ®ög öud) bic ?)uncte ber %ii(li)tn Af B, C ^umt 
tiefet Äopperö (tnb» iinb iHHir 

^kftütiM fbise bmm tiac^ 5.54, bag wennA (oberB), 
forglic^ mtc^ C be(iimmb<ic iß, aucb bicfrr ganie iKorper 
Ibeßiivmbar fey* • ^ 

^ $. 67- * • ' 

Crfiarung. Set ^nf)a\t eined Ädrpcr^ ^gt, 
eine @rdge, ble au^ ber IRaeiir befTelbm iiiimlfl9}c|tr^it8 ' 
auf eine segebene (£ntfwmat E nac^ emem fote^dr 6cr 
fe«e |erlcti6ar ifltf baf mm Mefrlüe fÄr einen gewiffen 
Sdrper fSr einen anbern =a ift pe für benSorpcr/ 
ber icne jnjcp al^ intearicenbe $&rßanbe^eae cni^ile«' 
bejimbea wirb. 

$. 58. " ^ 

ititfa^. Xirpct, bie ^eomeirifc^ sleicf^ fTnb, flnb 
am^ m gleid^m 3nMte« 

f5e»tiA OBie i 21. ' » ' 

• — ■- 

*r») ^in grünet ^ngt von einer SM*c umfcbf offen, »enn^ 
jeoe 9ci(it)e Cinte, bie man (ic^r öurtb i^n benfe, }tt bcyr 

• ben eetten beffdl^en, eine unaeMbe ^lUtM g>iiMft M: 
i&r gemein. b«r. , 

. ' • .1 

\ • ■ ■ 

% 

» \ 
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. • ' • $. 59. ' < 

tHIH^beii (Icicn tii iinm fiifaiiimaigefciteii Scf^ttitif{i( tcr 

»emci^. aiuf a^nüdic %xt |»ic 47. \ 

tote t)te 3n^^I^^ onberer Sdrper, mld^i auf a{^olu^c 

r : H^eioeiA fiBtcM M dfttrtu^n 6a|c< 30« • 

^ ' • §. 61. \ V • ^ 

Huf talc* JDen äit^ult febe« tefiiMmtariNi Stifpn4 
SU ftnbcn f leenii hit $u frinec Sefltimmind ^in(än9(id)e ^n^ 
iat)\ t)en @leid)un9cn $n>if(()eii rcc^tmtnfdigen ^oorbmaten^ 
oebfLber Entfernung £, auf toeic^e ptx ^nf^aU U^td^ 

' ^ SlufUfung. I. SB(r briMl«!^ Mo^ ju {eigen ^ tote 
^ejc 3n^alt cinc^ Ädrpcrjludcö ju bercd)nm fcp, für »ef« 
^ci5 fincrlci; @(cic()un0 z'=f(x, y) ^ur 9^e(Ummung bc^ 
$hcnt»crt^e r unb (incriep ^dlf^le(d)iiiqi ^ab^ 

. {ur Sgeittmimi^d ' ber {n }ebem x ge^drigeii 6reti{tO€fl^e 
i>on y dilt. SOenn tceiß nmn ben 3n^a(t einc^ jeben fo(f ' 
c()en ©tütfeö für fic^ aMn, fo gibt bic Summe üBec ' 
na(^ 57 ^tn ^^Wt bei^ dooien £iSr|per^* 

gcUe bemnaift be9 aPen SBkret^e n ber tbef^ii . 
ni'<fet öu§erM^> ber ©renken a unb si-^-h, mh Ut) aCen 

; Sßert^en ber y, »eld?e md)t außerhalb ber burd) bie ©lei* 
ii)ung y'asV^ befiimiBten ©ren{toert(»e bon y liegen f fi^ 
^ i^i90tit^ btx z bie 61ci4>im» »'»f (9c, y). 

' 3. Um ben 3ii$«It bc^ bicfen fdmmtlic^en ^ere^ett 
bi( X, y, z gehörigen ^drper|lucfe^ {u ftnbeu/ betrac^teit 
imt eijfUkft ben SütKrit « iKc^nbcrÜ^l^ttlf beft 
(kibtttr ifiib {«Mr MfentBenr ben nrnn €tf^f .j»mm§ 

9int^ fär X, y, 2, folgenbe annimrot; 

"f« fjljp «de j>tn aibt^ ia. einem«, benm^ iiicti^ 
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«1^ Iffiiiittieii, M bd§ ff noci^ <a+b f(pn foD, Mb 

.fc^a t»ir fd^lec^ttoeg x nennen ; ^ 

h% if^ te^fiQ biefer x noc^^ aflc yi l)ie 

«) dt^Ser aU M aeinere m iiney iitTammeiide^j» 

imb /}) !I(in<r flnb^ al^ ein gcwtffec Sßcrt^, mld^m 
toir fcf)(ec^tn)C9 y nennen, unb nur ba^in beflimmenf baS 
er nocl^ nciner fepn foü, al6 bet im (e^un x ^f^6xiQt ^lim- 
fnt ^enitofrfbr bm bie 0(i^mi9 ysst^ onicidt; ^ 
für jebe< biffer x imb y etiblicb iip4 ^Be i r mUbt 
ttic^f duger^aib it ^n^eper jufanimende^^rigf r , butd) bie 
©Idc^ung , 2 = f (x, y) 6e(?imm(er @ren|wert^c liegen^ 
aQe s, »clc^e für bie crb)d^nten x tuib y |tt fiolgc 
btt 9kiami s^f (xr y) iii<dU4 finb. ' 

4* Offenbar i(t bicfer ^n^l tm «crlnbfHkbf Or^ge; 
f^nn njenn j. x um^x^ unb y um Jy »dcf)(?, fo * 
fcmmt )enetn j^orperflüc^e d(eid)faQ^ noct) ein X&eil 
litiju; nä^ic^ berien/sff b(f alle 9)uncte t>on ber 3ibfci({^ - 
^ bii X « w»b 1)011, bcf y / b»' y + ^y mtb^Cr« |W 
^^ngt alfo s t>Qn X unb y, bann aber an(b bon berlBe» 
fcfeaffcn^eit bc^ Ädrpen^ felbjl in tiefen ©cgcnben b. f), 
Don ben ©leicbungen y =i|^x# * 5=f(x,y) unb ber con< 
fk^titt @rj6c inabiibcii 90B ber ^ntfernwid E ab« 
(Rati fomi babcr r^^gen, • fep eine ^uiKeioti ton k tnib 
y, tt>e(d)c au^ berSflatur ber gunctionen unb f (x^y)/ 
^nb auä ben Sonflanten a unb £ beflimmbar ftpn mu£l« 
.iBSir »onen fte burd) F (x, y) bejeic^neiu * * ' 

5r Stimmt bieSlbfcij^ x (Sig. nBap.tuii^x?a|M$ 
tmb bie Hbfciffe y=saq[ nm ^imio ift ber fimmtH^t 3u« 
toad)^, ben berifdrper erf<lört=F(x-j-^x, y+^y)— F(x,y). 
ein ÄprperjliJcf, ba^ au^ bret) Streiten be(Ic()t, »cld)c 
fo unterfc^eibeu f bag bie iptmcee be^ einitt alle dbet bem . 
SKecbtecte tirr \^ be* anbem iber bem i |^nt btf 
^rrnetr-enbRcb Aber bem flte^eeef e rl in frnfredüeer EKieb« 
lung flehen, ^ai mittlere @tucf^ nd^m(ic6 ba^jenide, fo 
dber (ie^t^ entbcilt b(o^ (ene ^uncte, bie §tt ben 9b« 
-^flifl^ mh X bi# ahf^, nUb Mi y iii jr^^ Vkimi 
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MMtf (lieft ^§ ^^'^^ ^r^Wt, ben n)ir burd) 

P' bcjciiftii« »o»tt,. *to« .DOtt bcnjcuigcn 2Bmr)en 06/ 

«nnimnit, wenn man für n jebeti ^ebeiif^r«!! 
S6ro*f.nebp o unb i im> ^Dagegen aber to&u bcr Mogej 
Qiitoai^^ Wtt z ober £ (x+m^x, y+^y) — f (x,y) 
{ut aWlimmm» ^Uft* «in>er|lÄ«, offciilat imittreki)Citbi^' 
mbem bie fJimcte, Me ju jcbemx-h^j^ rnitKy+iu^ 
ac^)or<tt, tii*t b(o^ bur* bic ©voße be» tliiterfd)ieb# 
fbnbcrn bur* bio t)crfd)icbcnen 2ßm()e bcftimmf wcrbenr 
«riefle bte >ai' für «in t^b baffclbe x+mJx, unb y+nJy 
bat, unb bufe *IW nirt Kgwiflif* »ur giuvction 

guncticn P blo^ burd) bie 2Bm&c bejlmmit;^ «wlcfte 
i (x+m^x, y+ö^O annimmt; töcnn man für m, n 
jeben scbcnttorni eckten »tucft mbjl p unb 1 fefecti fo 

0<»i8 mt* bie guttction^^^ bur*/x, ^y unb 

burd) bie ebeaertt>d&ntt»SB^«&^ £.Cx+m^x, y+nz/y) 

6. SRtttt um» f=9(«#y) bie ©feM&tttt« fä'f 
immer für einen oubttn IM»cr.bebc»tti!f be^ tDekbem» 

bie ^ülf^dlcid)un9 y'=vxr wie aucft bie ©rdgeii ft Wb^E 
tnt «dMi^t^i P«b- ^^'^ 3n^a(t Dicfeö Sdrper^ fci) 
^0(%,yy tmb 4lne ©rdgc , bie öu^ <2> (x; y) auf eben 
iHt »tf r »ie P F (xi y) abgeleitet i», fott bur* n 
toraeiteOt fe^n. «0 be|el*iiei| alfo F (x^y) nab <I> C»iy) 
£>inge t>on einerlei) Slrt, 3nf)a!te «Ä^ralie^ bon 5Mi»etn; 
unb ba liad) n^. 4 bep einerlep i/'x unb a unb E , bie 
Sttttctfencti F (X, y) unb <P (x, y) f>M m\ ber aSatuc 
ber gunceioneii f (x, y) twb 9 («rj) m&^m ^ fr SiW 
.e^ auc^) fic^ier irgetib ein fo alidemeiti Uueetibre* 
'@efe§f bafi fl* nac^ i&m för. eine jebe m üon Sorpcrn 
ibie Sunctionen F(xy), ö> (x, y) au« ben f (x, y> 
\^ (x,y) ftaleifcti laffe». SRo* 5. »erben aber bie 

i^tfi^m -^j^ mb j^j^ Mof bjur« bie OBert&e bc. 



— 7« 



nwnit man für m, n jebrn ^t^tbam t*tm 

»mmmt mk» irsn» (incm fir «de Ärfrwr dei*. 

«<f>|<. Snm^^fere jr^t fmi^nfen ©trfgen fftit) 
«a< >«t Mridttt F (X, y) , unb 0(x,y); f (X, y v.art 

m Wmf>tn f Cx, y) unb 9. (x, y) fo (ebv, atf .omb mt 
. toinitr mü, naöcrn, nxnn man Jx, Jy fkin-flOiM nimtM. 
€nbi.d, ii^ mm9»t»* fit itnifft JWtfKc |. «. für fofd)«, 
fc» Mit $i>MW %r«iiit finb, aud) 0 (x, y) dnt fittüc 
SttiK^ioit, Ml» alfl» «wd, Xaylor« 8«Jrfa6<: 

0 (x+^x, y +iy) -T"»(x,y) = -ilgiy} ^ ' 
' ^, , d"d> Cx,y) , dn0 (x,y) 

T^*-^-a-^d^+ • •» «Kl*«* ««♦ fc» SJemertung 

X »a« öbcr bcit. jXfd^ctcR tat, tf tmb rk (Ic&t. mn 46er« ' 
|W8t M mm wf bkm* 9tt, wie im 5. 50. n». 7, 

»aß ber 3n&alt bcö libcr flc&tnben S6tpttmdt6 Mo« 
burc^ bicjeni^tn ©lieber ber eben angeführten S*n|w( «itf« 

35^ «4^«t fic^ al(p. ,uw mmit ^^^^^ 

MM mit tmmn »il, wenn man </x, jy «ein geima 
»nmfi Sol9ii(( muS eben m aJcrMiwifi ttutt 

•tt ' «mwlMi«. unk ±ii2l22^- 
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Mt^tUkn. »i« ©ti|«» j» ttclt^ Kit gunttiown jj-^ 

-'f> 

fömben a6, In tt>cld)c bic ©roßcn f (x + m^x^y+n^y) 
^M^* >• y) laU) 9 (X, y). 2Benii folgli* für 

tinanbcr d^^i*. Sllfo i(t ^dl'd/ '^^^'* ouf eben, tie SU« 

«ti«*«©r^iei(x,y>,»ie^^^ ou« htt mßt 

♦ (Xf y) ^ufammetigcfe^t 

8' {oi i^m t)te gtdcbCi. in tec tie Cpbpntic^ 
Mr OrMiMitcii {'«»'fCxry) IfegcQ, «it« döet obn mi^ 
mn eftettcn (e^e^en, fo mtim i»it 0Cx,y) obct bo4 

^^^^ ftlyi mt im^ta Htimi iNim ttb^ etib^ 

jm, bafi 2I=z/x Jy [^^^^^ + • • ] 3»- 

t>a(t ble^ be«{<iii9en Sivptt^&dß ft^^ M iUt fti1)tt 
tSlii)mcn wir alfo (rocil bieö am €infad)flen if!) an, bag 
bif . fo cbc» erm4&t(itca ^bencn , in bcnen bie P fi^^M^ 
gm VfUictf, ^etciirt l^at^l UI |p <|Sb(iu ^ x unb y lau« 
feti ; fo fmb bie,8if rt^e imhi f. fü ölte « tmb y conflatit 
Uro aber f's=a<Ä:fCx,y) fe$en fonnen; muß man ber 
paraOckn (Ebenen m bicfem ^o'rper fo btele $aare dnne^' 
9$im9,, Uli ipaar< bpn J[Bcrtbcn bie &xiif z' in ber ©lei« 
(ll^ns B'ssfCxryXj^* S5qeic(«im lotr nun biefc bcrfc^le» 
' bcntti 8m|€ bom ^x6^m pofttiim btf |tt beut Htfiiiflai 
.ncöatibcn (^obcr auci) uragefe^rO burcf) z'^ z''^ zi^, . • . 

(0 «t^ ba« li^ci JM^;iie{)CRbe i9iSr«>f ifgä^ cim ^wmf^ 
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fe^n ; m^taui m^n, ba bit ffiert^e z', z", z'*', z . . • b\xxö) bi'e 

He SttnOton F (x/ y) f^Ibil finbM teinif msm^vm bte 
Je^jttfe^cnben (^ouflanten mietelfl bii Wekfeung y'—yix, 
mb bix segebenen a mb E gehörig htfimmu. 

. a tt m e r f u n g. Snögemein fe^ret mon^ tag '^/jy^^ ^ 

fc^reine gormel, bfe W^'«»g »et imfr^<tt.fife b« ge# 
fonbern gatt ergibt, wenn ber )u Wrec^enbe A#r|Mr. iM 
burd)ou« iufamraenMng«n^>«f SIrt ij^ 

M feie ber £)irbiiH^en feine; pberf^dd)e nur in (tvey 
^uncteii fÄneibelr bereu ber eme 9tti in ber Cbene ber 
X unb y liegt; ober Mt mibem Sorten, toetrn man ben. 
Inhalt bloö einci^ folgen »tJrperflucf^ Mt, baß auf bec 
einen ©eite burd) bi'c €bene ber x unb y begrenjt 
toirb» 3n biefhn gaOe iii ndi)mli(<) z'^^o, unb bie@rj« 
0ett i'»f ^b gar nhde bor^anben; ba(ir beim 

/'2<-.zii+) -|-(sB<i'-*-BiT)-t. . . Mog in Aberge^ee. ^ • 
iDa übrigen^ baß 5)araÜelepipebum , beffcn SSergleic^ung 
fing ii^t jur S5erec^nunö btß 3n^a(e^ aOer onberer Äor* 
per ber^otfttt iai, bnrcft ben ^unct ber |u x, y, 
öe^drt, |>inburd^ ge^f : fo laffen-W wO) ütt ipieber »ff 
ttttc^itungen, wie bie be^ 34/ anpeilen, 

• 63« 

" ecbtttianmerfttng. S>ie fi^fttbare* XiulosiCr 
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hit k kettftWnwim 8'^*« Ci-3Ö. 

unb Äirixr (§» 5«) bi^ «Im 9w8t# >ie »«« 

in ben^rfiarungm ber «änge einer «inie (S.i9> be^a»* 
|4lte^ emergia*e (§.45) unb einf^Sdrper^ (§.570 
OBtrMft; bie «ei*ti«t<it cnblic^), unb bie ©Uic^^fdr^ 
wigteit, mit >et ffaft ««« Wea f<(W iErfldmiige» Uo^ 
turd) bie 2ln»cnbung ber ^«cl)jl einfa*m »SOJetiobe be« 
^ 9 bie gocmeln jur Slu^meffung bicfec breij Sitten bet 
§e0iiif(ri((()en au^eftuund in grogeen ajn9emein^)eit 
berWeiti.iajfen.(J- 33.50.61> bic^ alle« ifc wie ic(> glaube, 
geeignet , M «ÄnlBrfc »orott^eü für ^ wrfdWi 
gene X^eorie ju rndtn. 3e (Irenßer fte «ber bet &|ir «!• 
piÄftf unb je mej&i: aflad)benfen er ouf fte öerwenbet ^a« 
M loirb > un^ beifto i»iai$iu mb a J4 ^ 



• ^ ' '«Ufa n " ^ 

SSorjh^cnbc ai^Mbtt^d »ör fcerfff^ feit 3ö^r unb 
8!d<) trrucffmidr be^^errn Dr. SL S. erteile (f.$rc««' 
fifc^eit £)6er(aiirdtt(e$) Qd^rift: i6ef bte 9l*tit9enbtttt'§ 
biV 9tf d)u|ung rote tfer jttbtr(t(f)en &tä%tn tinf 
©comctne unb ^td)anit 93erlin. 1816. ttfd^itni 
in todcf^cc bie brep ^rbMcme ber Slectif ic'atioiif bec 
C 0 ro {> 1 a ti aii e « nn^b^ b» € it b t r ti 11 g r fumnt f eneti {«»ey 
fti^rfji^eti^tr 9fe4iitiifr bie mt {n ' mtrevettbMb« 
Intig $. 10 a((^ 93ct^.fpie( Dcrtragenr unb überbic^ nocf^ bie 
S^eorie bcr 93eru^rung unb ber Xaplorfc^ie 
{ e b r r a ( einer neuen Bearbeitung ' unteriogett ttxrbenl 
SHt. »abr^it^Üebcnbe j^rr Sctfaffte cmbfAc ii4(mlic| 
«II fkiner frAbcteii CarfleOung biefer £ebren (tSerfuc^ et* 
ner Sorflellung ber Siecftnung mit berdnberli* 
eben ©rdgen. i. Sanb. @iStttngem 1813) ge»iffe ^jn« 
gef , bte er )ebt {u crgdatm tracbttt. £>b ibm bie^ in Sc« 
triff bcr Ir9bm bbeereii ekdenfMiibe gdttiisnt ft^r tfi «'tie' 
grage^ bie nicbt ^ii\)tt gebi^ret; mU über gebdrt e^ bic«^ 
ber ^ |u untcrfuc^en , ob bie fünf erf?eren £e^rfHi(fe burcb 
biefe neuefle ^Bearbeitung fd)on fo befnebigenb bargefofit 
fmb I ba# |cbe tbcitcre Sbm&^mi AberifUif^ toittl 

L t>t>ie gtecfffUdliott ber Citt»e In ber 
ebene gränbet <^crr (grelle aud) f)iix mieber auf bfit 
&a^r „baS jebe ^tnie, bi e eine an ber er in i^rer 
«tganien 2 jnge iiaeb einer unb berfclben Geile 
tfCOttbere £iiiie, mit »eldl^er fie itbep fuiicie^ 
),ge mein b<ttf timfcbliegtr Idnger ifi, a(ll bie 
„urafcbl offene 2inie'' (S. 51). SSon feinem SSeweife 
für biefen @a6 fagt er (©. 51^ e^ fep „berienigcr bea 
^teflenbre (EUmens de G^onliStrie L IV. propos. IX« 
9)Cuiq; Edit p. 116) im etnne ge^, aber nicbt gani 
^tbeutlicb au^efi^recbm l^ae.«^ $err Cfelle fingt ibn 
auf fplgtnbe 9irt aa: ,,aSeno bie timf4|(oSene tinie nitt^ 
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bi< pite aite «W» »0«-?^ 

AMB an ^« tonwy«« 6<ite umfcf)lofi(:n »«6; -fo fq» 

■ aitm «kfc 'fluf W Wawlt «rt wosti^bo^ 
tjrokicfjtn turjtfle «ini« Mf Ut t»mm ©«<« »* 

«i»r«tt« feboim, »t« fcicft «wU SJer«HÄf<|un9 ju 
golae au<l> nid)t auf Mt tMftqfttt ßjit? Mtt A M-B h« 
«n foU, flefolgut wirb, bog AMB^ toefc WrjcjK 
tnüe fen 3« t«f«« Sluibrud : „bic tür. 

«4<t« mit nnttt^tnitni»tn, ».dcfje AMB ura^ 
„fAliegtn,'» €iW 3«M»Hltf«W^ <Mt<»efe|ti inbera et 
unbcdimnit m» <><► «W» ^"^ iHx9Ht, M 

ftlb(t jut glaff« Hrofd>li«f flt^irtf ««w. 

bo« €tgm furn; fo ift ungereimt, }u fa^cn, 
AM fi MM W» A MB umf<*licgt in*t 
AMB. e»« «6W «ittt>trl*H<«e»ti«ie aa« 
ollen, »eld>e bie AMB ttmf*lU«t»» w» eW 
|im< ä6»^t »etflanbcn »erben , mW bie Cigenf^aft 
' Mqis «1« oOc A>M B umfdjliegcnbe {u fc^n; fo i(! 
I« «HBÖrintr : U«" W« .^ «WR, ^» «mfcbliegenben ju 
fucften; benn »ie tann elitcSiwe, »ehftt.AMB nmfcUttitr 
lÄricr ali jebe AMB umfc^liegenbe , «Jf» an* fflr|er «M 
(it fUbii fepn? — iDocf> biefe Iffiiberfprödje liegen nur in 
lai««4»tAtf<» Di< SSciMife^ ..mi^,.fiNt{it<« bn) einem 
mbtro Swfrage Ixfcttai kttüt MCWicNa »ftUik . p<t 
»efentlic()(le Se^)Ier aber jlectt im er(lett,6a$er is »d^m 
tigentlid) golgenbeö «uögefogt wirb: SIBenn bic um. 

tit«mf<|ii(ScKH«/ (0 m«| *« unter bUfen eine, 
Die tiir{ec M4 «II« «Irigen i^>4»b(B. 2>M(W ti^ 

nun genon biefclbe 5Sorouöfe§ttng, bi« an* «egenbfce 
c^, unb bcren Unjuldfligteit wir fcf)on in b« SSor. 
1 e. XL f f. wnftMtc^ bors^tSt i)a6(a. . 



Ctelte'^ sKeinung bcr &a^, btn man M tint ixotxytt 
^otaußft^nH in tk^tm ^mtift annehmen mugr nd^mf 
^ licdi^ bdS bie gerat) e Unit bic t&tii^t itoifc^eti 
h»l9 f unfteir ift, (et« «niiibM fk»» >ibeni ctnctf 

• e. ^3 ff. l««fff^ «»^^ ^ott ^^'^ är^r baS^^k i^m mfttm 

fbt^M idimttn Unnun. : - ; 

» ■ . . ? ■» ■ • / . . ... 

; VSm (rgfttb eUV fitimme -thite AM8 ttiier aH 

bit 9erabe AB iD^re; fü (ie§en f!d> aOerIcp gebrochene 
hien AQPB bifbenf »ert^e (nad) (EufUb L to) großer 
/ al^ A B ftnb, ttnb foldh'c^ bie A M B no4^ »^r über« 
ittif^ vStiitt tbtrt (fatt^ttiHfkyfflnttt bid* 
Mf<tt fic^ a« A MB anft^Iuglttbeii ^tnfeiif bic 
,VAMB übertreffett> not^wenbig eine geben 
,,mitffcti, bi'e AMB ofjtn meiften ubereciffti* 
jbiefeö fann aber, toie er ganj rtc^ttO jeige, nic^t 

»»iinte A B Ktiger f^p» ' aU irgttib citi't «ttlfllrt 

„cont)e?:e Sinfe iwifd^tn A unb B, mithin if! 
„fie unter allen bic fürjeffe." Siefer Seweiö i|i> 
, tote !3eber pe^, no(b febler^^after^ al^ ber bor^erdebenbei 
Cetiii erfUicl^ Hmi, b«t bte tmbe AB nid^t 
langer fepr <lM A M B, fofgt ja nie^t, bag fie fiti 
jer fepn muffe. SBie wiflfurßc^ ijl ferner nidjt bie Sorau^- 
feiung: ttnier ben Linien, bie fic^ an AMB aim 
fc^Uetcttr ttnb 4'it fibirireffeity «itt# Jt^ not^m 
«e'nbig eine itbtnp' bie fie am niei({eir 4bec» 
trifft! ©iefer ©a| i(l eben fo ungereimt, \w ber bor» 
(in gerügte , in ^Betreff beffen xoiv auf unfere Sorrebe ber- 
'^ibiefen (aben. Sad 6ubjcct beffelben tfl n&fymiid)] etnmd 
(td) felbil «Biberfptee^nbe;^* ffieie gefehlt olfb, bog ma» 
i^n o^ne Setoett ätt titieii 6nNibfa$ annehme» Mnnfe^ mf$ 
man ibn bieCmebr auö ber SXei^c ber ©a|e , bie . in ber SBif» 
fenf^aft aufgeiledt »erben bürfen, gerabe^u au^fireic^etM 

inbem et Abcrftaiq^ gar feine {ßa^efteie nn^biMt. 
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' boppeleer Srummung Wtee^en «iHrfU f>0t:t«Kr 

^ct Jinien einfacher ^rürnraung af>, inbem er (©. 60.) bie 

<>rbfcMtms (tetf»f III* ^iefe^ b^^^ 

9 uns, unb aOe SSorflcOntigen t)on ®ett>cd«n0 fln^ in b« 
©edmetrie ettwo^ grerobattiac« ju uerraeiben. Siuc^ 
m^ftre «Km crfl bet^eifetii Dag burct) &ie Stit^bc^nunB tiefer 

W i^i^ m^tiMti ift/ feine S»r<ii>f«tm9 tun iftra S4?n9f 

erfahre, öicfe^ rein gcoraetrifd) ouögebrucftf lantet: 
. ©enn in itoti^ .$in,ien, beten bie €ine eine gei» 
4P.abCr bU »nbe4ftein^|tr.utnjnA2lJ>fnffe»lini«r 

langen 5ibfc.ii'f«9j<n!mep gUic^e OrbinnWll. , 
(>dren; fo finb biefe Linien aud) t)on gleid^ejr 
' 84ttg<. iDie a^ebingung, ba§ bie frumme Slbfciffcnlinie 
nur »pn cinfacl^er Srämmnnd ^9n Utft, tfi in biefem eage 
loerentHcf^. SBerfoBte nnn t^edanscn, bog man i^n o^iie 
SB e»e i ^/ alö einen ©runbfa|# ingebe? — 

HL Sbi9 €i>nipIanation bcr glichen öerweifet 
j^m Cr^Ke (!^*6u) anf (W SUifonncmeiitr ba< fenen 
bei) bet Stectitttotfon ber tim'en gebraue^ten gant i^Q* 

I ' lid) fct)n foöf ba^ ober ^icr au^iuful)ren i^m ber SÄaum 
i^rbi^tet* D()ne Sn^eifel n^iirbe e^ alfo benfelben (^inwen« 
hmitn ott^sefe^l im^ bie tots bcp tenen d<räg( f^aben. 

IV. ©ie bepben 8e^ rfi ber VttäfAnit Umi^ 

tcr ^err SSerfojTci: «ofliö auf bic 5frtf bic wir in unferer 5ib» 
^anblung xa @* 49* i^^^ unbefricbigenb beieic6n<ft 

V. iO.ie ßuabratur ebener %liä^tn tmb ble 
(iubirnng ber Äorper t>erricf)ect ^err Grelle 

43-^.48) anf eine t»on bei 9^^nU((Ka itoar ttm^ 
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IteUfftrii^ attfaurocr 0}riieii»edriffe^ bm tott 
1t<r9»et^obc hct ©renken (SSorr. 6. XVII) g^« 
lRad)t^ aud) ^ter nod) ©tdttßabet Ober t»tt foUe ttic^t 

M ein an« i^t tmir • brnr Slbfciffcnjuwacftfe gebilbetc« 
SXecfttcrf bm Junoac^fc bei? fruramlmig begreniten gUic^n« 
ranme« gUic^t^ eine fe^t frembartige Setrac^inng (c9, wenn ' 
man Mo« bicdrn IrtMrtl Jker^en mi y-^ «to «to^ ' # 
ffefftr if ba0'.>tf''JSKrr »rfaffer fid) erlanbe/ einer i 
©l^i<!^uttgr beren ^filtigfcit nitr für aUt folc^e gdtte erwie- . ^ 
ftn ijl, m bie t>crdnberli(<>e @r<Jge einen nicbt bcr SRufl glef- : 
^n fiSert^ ^, |cfalK(* auf ftien gaff r »0 M^rWrM^ ( 
tM#lRtf Hlr am«lM»ini SDnd^ btrfinr 9cMrr »^re mf 
itU htlkmu Ütt , hH!'m NHomir^in iet^rfa^e $.23. 
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